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DIRECTION 

CYCLOMETRIQVE 

O V 

REFVTATION DE LA FAVLSE, 

ET CHEMIN DE LA VRAYE 

QJ/ ADRATVRE, 

Par lefieurde Philalethe, Difciplc de Monfieur de Sàinctv 
Cl ai Rj Confeiller & Profcueur du Roy es 
fcicnccs Mathématiques . 

Oit efi définit fie f imaginaire, & erronée Quadrature du 
fieur JcoTTo , Geneuois. 

Comme auffi fe verra la Géométrie enrichie de pluficurs excellents & 
nouueaux Thcorcmcs, feruans de Phare afleuré à ceux qui voguent à 
voiles defployécs, dans l'Occan périlleux de la Cyclomctrie , & dans 
lequel plusieurs font auffi naufrage, fe detraquans des routes juTcu^ 

rces du diuin Archimede. 




A PARIS. 
Chez Pierre Chevalier, rue faina laques, à 
ïenfe igne S. Pierre, prés les Ma thurins. 
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AV LECTEVR 

S A L V T. 

ÊSplayes que faiéi le Glaiue de la Medifance k 
la renommée dautruy ne (ont pas mortelles -, Le temps 
la venté cfians les Médecins exfers qui defiou- 
urent bien-toft l innocence des offence^j & la honte 
des calomniateurs. Ce qui a donné fubieclk ce jl Ocu- 
ure four ne laijfer d'auantage abbayer l'enuie après ceux aufquels 
fa dent ne peut donner atteinte. Ces grandes lumières oArchime- 
de & Euclide , aux defpens de la %jputatwn de/quels vn oA- 
mrton veut efialler fis marcbandifes faljifiécs ; à la deffenfi def- 
quels te me trouue obligé par vn puifant commandement, ioint à 
mon deuoir. 

Tcrfonne nt mgera du frontifoice qu'il n'aye tout leu j car bien 
quon die ordinairement que de l'ongle on cognoijfe le lyon j cen'eji 
pas de mefme, ejiant impoftble de iugerd'vne partie coniotnfîc i§ 
vnie a fin tout, fans voir le tout , duquel cejle partie à tiré fin 
Efire. Le Lefieur trouuera quelques fautes en limprefion , repri- 
ses à la fin du Liure,maii fa prudence fçaura fuplèer >a ces défauts ; 
iugeant fainement de mon affection > & du deuoir qui m'oblige 
à ces grands pcrfonnages, nos Maiïtres communs en cefte profcfi 
fion, en ÎEfchole de/quels cefi ingrat à emprunté quelque cognotf 
fance fuperficielle , ou plujlofi quelques Rudiments, auec lefq^ls d 
ofe , non feulement (e parangonner a eux , mais pour ne céder a la 
Vipère en cruauté s'attacher a la vie, &'àL réputation de ceux qui 
% ont donné t 'Efire. aADicu. 

Philalethe. 
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¥ E TA O r PAOHM AT A 

KAI T ET AOTIOPI2M ATA- 
non QVADRATORIS NOVI,SÇD 

QVADRVPLATORIS IN ï OÉ L I C ISS I M I. 

DEVX DEMONSTRATION S GEOMETRIQUES 
pour cognoijlre que LPFM. LMEA. & AED. font efgaux, 
Cr yue la Quadrature du Cercle du S". ^COTTO, auecja pro- 
portion du Diamettre à L circonférence de 4. à n< 
font Véritables fur la féconde figure . 

PREMIERE DEMONSTRATION. 

E quart du Cercle LPMD. qui cft le double 
le A FED. fait que LPFM. loir le double 
•de AFEG. Ce que AED F. foitefgalà LP 
'M EF A. fuyuanr la 47. du premier d'Euclidc,& 
par ce moyen A B C D. qui eft fcmblable à L 
;P F M. fera efgal aux deux fedions A F E G. & 
C I H E. d'où s'enfuyura que le curuiligne A B 
CK. lera efgal au rccriligne AECD. parce que 
ics vns& les autres font contenues en deux quan- 
tités cfgalcs qui font les deux demy Cercles A E 
CD. et ADCK.Que fi LPMF. eft le double de AFEG. toutde 
mefmes les quatre ferions extérieures icmblablcs à LPMF. feront le 
double de quatres intericuresfçauoir , eft AFEG. EH CI. ADB. et C 
DB. aufli s'enfuyura que ABCK. et AECD. feront le double des 
quatre portions extencureSjfçauoir eft , L F V. M F I. N I T. et O TV. 
puis que les vncs & les autres font au(Ti contenues en deux quantités ciga- 
les qui font A F E C K. et LP MN O. Et d'autant que A B C K. et A E 
CD. contiennent huiûquarrouxis'enfiiyura que leiclitcs quatre por- 
tions LFV. MFI. NIT. et O TV. en contiendront quatrc,lcfqueflcs 
cftans diftrai&es du Quadranglc L O. qui en contient iG.reftera ia . 

A 
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i Réfutation de la faulfe , £r chemin de U \raye Quadrature. . 

pour le contenu du Cercle AFEC K. &par ce moyen le Cercle exte. 
rieur LPMNO. contiendrait 14. Figures tout ainfique fa fuperficie 
par ladite proportion de 4, à 11. contiendrait aufli ^.nombres, tellement 
que LPFM. LMEA. et A ED. feront par necefli té cfgaux : comme 
aufli par ligne YZ. moyenne proportionnelle de MN. et CE. qui 
compoiele Quadranglc QR. S X. qui contient u. quarreaux , le fait ef- 
gal au Cercle AECK- qui en contient aufli îz. comme il a elle prouué. 
, Et prouué aufli ladite Quadrature du Cercle, que ledit Scorto a propofée 

aucc fadite proportion de 4. à ia„ 

Seconde demonftration, ayant prouué cydeflus que A FED. cft ef- 
galà LPMEFA. cVqueLPMF. eft le double de AFEG. aufli AE 
D. fera le double de LF A. & MFE. car donnant aux deux figures ef- 
gales LPMEFA. & AFED. à chacune vn nombre de trois,faut que 
LPMF. en contienne deux, & que A F E G. en contienne vn , par ce 
moyen A ED. en contiendra acux, & les deux portions LFA. et 
MFE. en contiendront vn , par confequent A E D. L M E A. et L 
P M F. feront tout de mefmes efgaux contenant chacun deux nombres, 
qui eft tout ce qui efloit à demonltrer. 
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Réfutation de la faulfe , & chemin de la Waye Quadrature. 3 

Réfutation des faulfes demonllrations, & faulfcs 
confequencesfur la'Quadrature du Cercle du fieur 
Benedetto Scotto. 

Premièrement , le demonftreray que la propor- 
tion que vous mettez du Diamètre à la Circonféren- 
ce de 4. à 12. eftmanifeftementfaulfc. 

PROPOSITION L 
La proportion du Diamètre de quelque Cercle 

3uece foitau circuit d'vn hexagone régulier infcript 
ans le mefme Cercle, cft comme 4. à 12. ou 7. à 
zi« ou 1. à 3. 

Soit dcfcript vn ccrde A B C D E F. fur le centre G. & foit tiré le 
Diamètre A G D. & par la i;. propofitiondu 4. clément foit infcript 
vn hexagone régulier A B C D E F. par le Corollaire de la mefme pro- 
pofition,4efteuidentquclc cofte de l'hexagone eftcfgal, au rayon ou 
femidiametre. Doncqueslc cofte AB eftefgalau rayon G A. ainfi 
les fix coftez AB:BC:CD:D E: E F : F A. feront eigaux 
aux fix rayons. C'eft à dire, à trois Diamètres. C'cft pourquoy le circuit 
de l'hexagone contient trois fois le diamètre AD. 



> 



4 Refutdtion de U faulfc , ô" chemin de la vraye Quaiwure* 

C cft la doctrine d'Euclide, confirmée par Archimede: &auczco- 
gneue de tous Archite&es Ôc Maflons , que lamefmc ouuerturc du Com- 
pas diuife cfgallcment le Cercle en fix. Mefmcs les petits enfants qui font 
des rofes par des Cercles cntrelaflcz , vous le donnent aflez à cognoiftre. 

Mais heur Scotto examinons voftre opinion par la doctrine des pro- 
portions, ceft la pierre de touche de la vérité. Que l'on vous concède 
pour vn temps que la proportion du Diamètre à la Circonférence foit 
telle que vous la mettez 4. à u. Ceft à dire que le Diamettre A D. 
cft contenu en la Circonférence trois fois comme vous affermez. Etcy 
deflus i'ay dcmonftré par mon maiftre Euclidc , que le Diamettre A D, 
eft contenuaufli trois fois dans le circuit de l'hexagone A. B. C. D. E. F. 
IlsVnfuiuranecefTairemcntparlaneuficfmepropoiitiondu j. Elément 
que le circuit de l'hcxaeoneeft efgal à la Circonférence. Car deux gran- 
deurs font clgallcs, auxquelles vnc mefme grandeur à mefmc raifon. 

Mais AD a mefme raifon au Circuit de l'hexagone par Euclidc; qu'il 
a à la Circonférence par voftre doctrine. Doncqucs les iix coftez de l'he- 
xagone feront cfgaux à la Circonférence. Ce que perl'onne cfclairé de la 
himiere de Géométrie n'oferoit affermer: Et que la ligne droi&e A B. 
le cofté de l'hexagone foit cfgalle à la ligne courbcjportion de la Circon- 
férence A H B. Ce qui répugne au principe naturel d' Archimede. 

D'vnpoinâàvnautrela plus courte ligne eft la li- 
gne droi&e. t 

Et qui fera fi infenfe de dire que la Corde eft efgalle à l'arc, & que [3/ 
ligne inferipte foit cfealle à la Circonférence quelle fouftient. Ce font, & 
phifieurs autres, les abfurditcz qui s'enfuiucnt de voftre proportion de 



Diamcttrcàla Circonférence, comme 4. a u. 

Outre plus , I'admetray faulfes fuppofitions auec 
vous, pour vous monftrer les inconueniens qui s'en 
enfuiuent. , 

Soit vn Diamettre A D. diuhcen 4- parties efgalles autour du- 
quel foit defeript vn Cercle A C D E. la circonférence. AC DE. 
félon voftre nouueile doctrine contiendra it. &c félon la ij. propor- 
tion du 4. d'Euclide les fix coftez d'vn hexagone régulier infeript AC 
DE F. contiendront auffi u. 

Par ce que chaque cofté vaut deux , veu qu'il eft efgal au fcmidiamet- 
tre , ainfi deux fois fix font ir. Parquoy ie meftonne vous vcoir forger 
en voftre ccruellc des Idées contre la raifon manifefte , & tirer des confe- 
quenecs fi mal prouuées en vos demonftrations prétendues. Il faut donc- 

2ucs par voftre bel cfprit prouucr que la ij. propofition du 4. d'Eucli- 
c cft faulfe, & que le Diamettre A. D. a vn autre proportion au Cir- 
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Réfutation de L faulfe , & chemin de la Vraye Quadrature . j 
cuitdel'hcxaeone.que 4. à 12.. ou autre fcmblable raulfeté. Ce qui eft 
mipofliblcàla nature mefme. Dauantagc pour rendre vos erreurs plus 
manifeftes fi en diuifont la Circonférence AB en deux parties elgalJcs, 
nousfaifons infeription du duodecagone A H. BIC. &c.Icvousde- 
menderois quelle proportion vous pouuez donner entre le Circuit du 
duodecagone AHBIC. &c. & le Diamcttrc AD. il faut neceflai- 
rement qu'il foit plus grand que n. à 4. veu que i'ay demonftré que le 
Circuit de l'hexagone A B C D E F. à cefte proportion exa&emcnt au 
Diamètre A D. ou vous ferez concrainct de dire que les deux lignes 
AH: HB. du triangle A HB forent efgalles feulement à la troifief- 
me ligne A B. Ce que l'afnc d'Epicure n oferoit mettre en auant , com- 
me fâifant contre la zo. propofitiondu 1. Elément. 

Doncqucs le Circuit du duodecagone, & tout autre plus grand poly- 
gone infeript à plus grande proportion au Diamettre A D. que de iz. 
a 4. Par plus forte raifon la Circonférence eftant vnc figure aux angles 
& coite z infinis aura plus grande raifon à fbn diameterc que ix. à 4. 

Maispaffonsplusbunre, pour examiner la ftrudu- 
re de vos demonftrations. 

Premièrement , ic vous demanderay quelle connexion a la confequen- 
ce que vous tirez fans aucune raifon en ces paroles. 

Auffisenfmuraque A. 3. C. t^. & A. E. C. D. feront le double de 
4. portions extérieures ,fçauoirejl L. F. y.- M, F. I. N. 1. T: & 

o. t. y 

De laquelle confequence vous ne donnée raifon aucune, comme cy 
après icdcmonftmay par lesraifonscV proportions d'Archimede, &par 
vnc nouuelle demonftrariô ligneaire: ainfi fera ruinée cV renuerfée voftre 
aiTcrtion fuiuant en ces mots. S'enfuiura que le/dites 4. portions L. F y 
M. F. I. N. L T. & O. T, V. & auffi la faulfetc de ces paro- 
les. Tellement que L. P. F. M: L. M. E. A. & A. E t D. feront 
farnecefiitcefgaux. le demonftreray le contraire. D auantage ie manife- 
ilcray,rimpcrtinencc & faulfe adaptation de ces paroles. Comme aujf par 
la ligne Y. Z. moyenne proportionnelle de M. N. &- C. B. qui compo- 
sent le quadrangle R. S. X. quicontient n. quarreaux , les fattefgal 
auQerde A. E. C. IÇ. 

le dcmoru^reraycuidcmmcnt par ligneaire dcm5ftration,quc ce quat- 
re de la moyenne ligne proportionnelle, entre M. N. & C. Left feu- 
lement efgal à l'octogone infeript dans le mcfme Cercle. 

A tfj 
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Envoftrc i. dcmonftration la confequencc mal tirée en ces paroles.' 
Aufft J.E. D. ' 'fera le double de L. F. A. & M. F. E. icracn- 
tiercment renuerfée par vne dcmonftration ligneaire précédente. 

Ainfi ie maintichdray &conferucray fhônncur d'Archimedc , & Eu- 
clidc , & de tous autres do&es leurs (éclateurs modernes , contre toute ig- 
norance imprudente, & impudente. 

PROPOSITION II. 

Ic dis que le fegment L. P. M. F. eft beaucoup 
plus grand que le trapèze L. M. E. A. & par con- 
fequent beaucoup plus grand que le triangle A.E. D. 

Par ce que par la x. proportion d'Archimedc la proportion entre le 
Cercle & le quarré de fon Diamettre , eft comme à 14. Pour ren- 
dre les chofes plus claires & plus faciles foient multipliez ces deux termes 
11. & 14. par 6 . (la proportion ne fera pas changée ) ainfi le mcfme 
contenu du Cercle A. E. C. K. aura mcfme proportion au quarré 
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Rjfutétion de ïafaulfe j & chemin de la Vraye Quadraturï. ? 
circonfcript , qui cft entre 66. & 84. Ceft pourquoy le quarré 
infeript contiendra 41. fa moitié qui eft le triangle A. E. C. con- 
tiendra tu &le demy Cercle A. E. C. 33. ayant donc o lté le trian- 
gle 11. du demy Cercle 33. il reftera 11. pour la grandeur des deux 
ferments , fçauoir A. F. E. G. & E. C. L H. aufquels deux le 
grand fegment L. P. F. M. cft cfgal, qui contiendra donc ». Mais 
k triangle A. E. D. (qui cft la moitié du triangle A. E. C.) contiens 
dra 10. & demy: par confequent le trapèze L. M. E. A. contiendra 
feulement 10. &dcmy. Doncqucslekgment L. P. F. M. qui con- 
tient tt. cft beaucoup plus grand que le trapèze L. M. E. A. Et par 
confequent beaucoup plus grand que le triangle A. E. D. qui contienr 
10. & demy. Tant s'en Faut qu'Us feront cfgaux. Ce que noirs auons pro- 
poféàdemonftrer. 

Ayant ainfi renuerfé ce fondement, tout lebaftiment de la demon- 
ftrationdudictScotto fera toft ruinée. Comme ic le demonftreray Géo- 
métriquement par celte propofition , expliquant la 3. figure , a caufe 
que fon humeur délicat ne peut digérer ny comprendre les nombres 
d'Archimede. 

proposition ni. 

La figure de douze codez inferipte dans le cer- 
cle , eft moyen proportionnel Arithmetic entre le 
quarré infeript , & le quarre circonfcript du rnefme 
Cercle. Entelle forte que le duodecagone à propos 

au quarré infeript. C'clt à dire qui le 
"contient vne fois & demy, & que le duodecagonea 
proportion foubsfefquitierce au quarré circonfcript; 
c'eft à dire , qu'il eft contenu dans iceluy quarré vne 
fois ,& vne troifiefme partie. 

Sur le centre G foitdcfcriptvn Cercle M. D. K. &foientti- 
rezdeux Diamcttresaux angles droi&s A. D. M. K. & foit infeript 
le quarre A. M. D. K. & le circonfcript N. O. P. foitaulfi 
inferipte l'hexagone A. B. C. D. E. F. & par ce moyen la figure de 12. 
coftez A. L. B. M. &c.foicnt tirez les lignes G. L: G. B. & foitdiui- 
fé G. L. en deux parties cfgalles en I. le dis que la figure de 11. coftez 
eft le moyen proportioneï arithmetic entre le quarre infeript A, M; 
D. K. & le circonfcript N. O. P. C'eft àdire Ae leduodecago- 
ne excède le quarré infeript par la mefmc quantité ouoTnerenee, par la- 
quelle le quarré circonfcript cft glus grand que le duedecogone inicript. 
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8 Réfutation de Ufaulfe , & chemin de U \raye Quadrature. 

Parce que le rectangle compris 4* rayon ou collé de l'hexagone A. G. 




&dc 4. demy rayons , c'efladire Diamètre K. M. ou A. D. cft efgal 
au quarré de la ligne A. K. c'eft à dire au quarré infcnpc A. M. D. K. 
Donqucs le rectangle compris du collé de l'hexagone ou rayon A. G- 
& huict demy rayons , fera efgal au quarré circonicripr. Mais le rectangle 
du collé de l'hexagone A. B. & demy rayon I. G. cft e féal au tra- 
pèze A L. B. G. & de tels trapèzes il y en a fix dans le duodecagonc. 
Doncqucs le rectangle du collé de l'hexagone A. B. & fix demy rayons, 
comme G. I. fera efgal au contenu du duodecagonc. 

Or voyla trois parallélogrammes de mcfmc hauteur, fçauoir le rectan- 
gle ducolléde l'hexagone A. G. & 4. demy rayons, c'elUdire K. M. 
(qui eft efgal au quarré mfeript. ) La 1. ell le rectangle du colle de l'hexa- 
gone A. B. & de 6. demy rayons, (quieft efgal au duodecagonc) La 
y cil le reaangle,qui ell compris du collé de l'hex3gonc,& 8.dcmy rayos, 
efgal au quarré circonfcnpt. Doncqucs par la 1. du 6. Elcment,ccs trois 
figures auront mdfme proporaonentre elles que leurs bafes. Sçauoir clt, 
comme 4. 6. &£. Ainfinous pourrons auec raifon conclurre que la li- 
gure de 11. collez infcnptc dans vn cercle , eft U moyenne proportion- 
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Rcfutation de la faulfe > &* chemin de Uvraye Quadrature. - 9 

nclle arithmétique entre les quarrez infeript, & circonfeript , en propor- 
tion fefquialtre au regard du quarréinfeript, & en proportion ioubflei- 
quitierec au quarré circonfeript. Ce que nous eftoit propofé à demôftrer. 

COROLLAIRE. 

De ce théorème nous tirons ces frui&s. Premièrement il s'enfuiura 
quelequarréde A.*fe. cofté du triangle acquitterai infeript dans le mef- 
mc cercle , fera cfgal au contenu de la figure dodécagone aufli inferipte. 
Parce que le rectangle compris du rayon du Cercle , & 6. demy rayons, 
c'eft à aire , triple rayon , ) eifc demonftré eftre efgal au contenu de la figu- 
re dodécagone , & cedicl; rectangle neft autre chofe que le triple quar- 
re du rayon. Mais par la a. propofition du 13. élément, le quarré de 
A, E. cofté du triangle xquilateral , infeript dans vn Cercle cft triple du 
quarré du demy Diamètre aiceluy Cercle. Doncqucs lcdict quarré fera 
clgal au contenu du dodécagone. 

Secondement, il eftauflimanifcftc, que bien que A. E. le cofté du 
triangle xquilateral, foit le moyen proportionel géométrie , entre deux 
coftez de l'hexagone , ou Diamètre A. D. & A. R. le triple demy 
rayon du Cercle, & aufli lcdid cofté A. E. bien que foit moyen pro- 
portionel entre vn cofté de l'hexagone A, B. & 6. demy 1 rayons, c'eft 
adiré , trois . Diamètres : Ncantmoins le quarré dudicl: cofté A. E. cft 
vnc moyenne grandeur en progreflion Arithmétique entre le quarré du 
Diamètre ou Circonfeript N. O. P. le quarré infeript A. M.D.K. 

Troifiefmemcnt , il cft à remarquer que par ce que le dodécagone eft 
vnc moyenne grandeur en progreflion arithmétique entre le quarré in* 




io Réfutation de U fitulfe y gr chemin de U Vr*ye Qtutdi attire. 

fcript A. M. D. K. & le quarrécirconfcnpt N. O. P. Q^ Ils'enlitiuia 
que la figure pentagone &irregulicre A.L.B. M. G. eft aulli moyenne 
en légalité arithmétique encre le triâglc A.G.M.& le quatre A.G.M.O. 

C'eft pourquoy le trapèze A. L. B. M. fera iuftement la moitié du 
triangle A.O. N. à cauïe de l'cigahté de différence qui cft cnlapropor- 
tion,ou pour miéux cUrejprogrcffionarithmetique :*infi le trapèze A.L. 
B. M. par lequel la figure A.L.B. M. G. pentagone irregulier cxccdele 
triangle A. M. G. eft efgalàlafigurere&iligne A. O. M. B. L. Pat 
laquelle le quarre A.O.M.G.excedelc pentagone irregulier. A.L.B. M. G. 

Maintenant il cft plus clair que le iour mcfme , que le (cernent du 
Cercle A. B. M. cft beaucoup plus grand que la moitié du triangle 
A. O. M. ou A. G. M. à fçauoir par la quantité afle2 manifefte de 
trois petits fegments en le quadrant A. B. M. faict par les trois collez 
du duodecagone A. L: L. B: & B. M. En fin il eit notoire que tout 
le contenu du Cercle A. M. K. cft beaucoup plus grand que le con- 
tenu d'vnc figure, qui eft lclô la progrefliô arithmétique entremoyenne , 
entre le quarréinfcript&circonfcnpt. Telle figure encre moyenne eft le 
dodecagone,ou le quarré de A. E. le cofté du triangle. Mais le contenu 
du Cercle A. M. D. K. cft plus grand que le dodécagone infcnpt 
par la quantité de n. legmencs fai&s de u. coftez du dodécagone. 

Par la lumière de cefte demonftration, purement ligneaire, & geome- 
nique, fans employer l'ailiftanec des nombres du grand Canon Mathé- 
matique des fïnnes cangens , &c fecans. Nous voyons def-ia deftaieb, & 
defchiré le beau milieu de la ftru&ure de cefte mal baftie Quadrature,/ 

TVT 
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principsux piliers de ceft édifice font def-ja brifez , comme frappez 
d'vncoupdé tonnerre enuoyéduCicl de la verité.Car où noftre Docteur 
dicCk en la féconde figure. Et d'autant que ABCK. et A E Ç D. .con- 
tiennent 8. quarreaux. Ceft a dire deiquelles parties le quatre infeript A 
ECK. contient 8. le circonfeript LMNO. contiendrait lecontenudu 
Cercle A F E C K. comme il afTermc,contiendra ir.contrc la vérité Géo- 
métrique qui cft fi le quarré infeript contient 8. le circonfeript aura 16. & 
le dodécagone vrayementa. comme moyenne grandeur en progreflîon 
Arithmétique entre les deux quarrez. Doncqucs le Cercle ( qui elt plus 
grand que le dodécagone , inkript par la quantité de iz.fegments , faicts 
par les coftez de ladite figure dodécagone ) contiendra beaucoup plus 
que telles u.partics,dcfqucllcs le quarré infeript contient 8. le ne mis pas 
caufe que la itrucrurc de cefte quadrature cft huile , & qu'elle fe dément 
elle mcfmc par toutes les ioincrures. Mars ic feray bien caufe qu'on ver- 
ra tout à trauers clairement la lumière , &le jour , & que dix mille pluyes, 



fur voftre chef enfermé la dedans. 
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La mefme vérité nous ferons facilement voir en nombres. Soit le Dia- 
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mette A. D. 200, ooô. Ton quarré ou quarré circonfeript fera donc, 
40 , 000, 000, 000, la moitié duquel eft 20 , ooo, 000 , 000, pour le quar- 
ré A. M. D. K- infcript.Lafigureentremoyennecncfgalité de dif- 
férences arithmétiques entre le quarré infeript, & circonfeript contien- 
dra 30, ooo,- ooo, ooo. 

- Certes nous voyons icy que ces trois nombres t. 3. & 4. font l'efgalité 
de différence en progreflion Arithmétique. La mcfme grandeur entre- 
moyenne fe trouucra en fuyuant les traicts de noftrc dcmonftrarion li- 
gneaire. Si nous multiplions par vn rayon A. B. qui vault 100,000, fx 
demy rayons comme G. I. c'eft a dire trois rayons 300, 000. ( car de ces 
deux coftczeft compris le rectangle efgal au dodécagone, comme nous 
àuons dcmonftré , ) fera produire la mefme grandeur entremoyenne 
30, 000, 000, 000 , &fe quarré circonfeript cft 40 , 000 , 000, 
000. le quarré infeript fera 10. 000, 000, 000. Autrement fi nous 
multiplions tout le Diamètre A. D. qui vaut 4. demy rayons, « 
ioo , 000 , par A. R. 150. 000. fera produict 30 , 000, 000. 
000. mefmc contenu du dodécagone ou quarrc de A. E. cofté 
triangulaire. Comme nous auons expliqué en la demonftration ligncai- 
re. Et par vn autre moyen , nous voyons aux triangles rectangles A. K. 
D: A. E. D. que D. A : A. K: A. G. font crois lignes proportio- 
nelles géométriques, & D. A: A. E: A. R. font trois proportionclles, 
& par cbnfequcnt le rectangle G. A. D. efgal au quarrc infeript , Ôc 
le rectangle R. 'Â. D. cfgal au quarré du cofté A. E. Donç- 
ques au contenu du dodécagone , Et le quarrc de D. A. cft ic 
quarré circonfeript. Donc ces trois figurcs,le quarré circonfcript,le do- 
décagone , & le quarré infcrÏDt , auront mefmc raifon que D. A. R. A. 
& G. A. ont entre eux, c'eft a dire, comme 4.3.&1. le ncpcuxpaifcr 
foubsfilencc d'affermer que comme vn angle droit cft toujours cfgal à 
vn autre rainfi la vérité Arithmétique eft toufïours conuenanre auec la 
vérité Géométrique. Mais le contenu du Cercle A. M. D. K. félon l'e- 
xacte fupputation du tref-doetc, & trcf-fubul Victte , contient 314 , 1/9, 
i<îy,3<î.qui eft beaucoup plus grand que la figure enrremoyenne entre les 
deux quarrcz,la 4.parrie des contenans du Cercle fera 78;.398.itf3.4-pour le 
quadrant de A/M. G. Maisla4.partiedc l'cntrcmoycnne figure dodé- 
cagone, fera feulement. 7/0,000, 000, o. Pour la valeur delà figure 
irregulicre de ç. coftez A. L. B. M. G. Defqucllcs figures, fi nous 
oftions la 4. partie du quarré infeript, ou le triangle A. M. G. Il réité- 
ra pour la grandeur du trapèze A. L. B. M. 150,000, 000,0. qui cft la 
vraye moitié du triangle A. G. M. ou A. O. M. Doncqucs le fcg- 
ment A. L. B. M. fera bien plus grand que la moitié du triangle A. G. 
M. ou A. O. M. Car oftons la 4.partie du quarrc infcript,fcauoir A. M. 
G. 500,000, 000, o.dc la 4. partie du contenu du Cercle , 785, 3 98,163.4. u 
reftera 185, 398, 165. 4. Pour la quantité du fegment A. B. M. qui cft 
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bien plus "grand que le trapèze A. L. B. M. qui cilla vraye moitié 
du triangle A. O. M. ou A. M. G. qui contient 500, 000, 000. 
Ce que i'auois propofé à dcmonftrcr. 

Maintenant nous appliquerons celle lumière pour efclaircir vos er- 
reurs par la proportion fuiuante. pour accompagner les nombres &c pro- 
portions d'Arcnimcdcjaucc la vérité d'vne mienc demonftration pure- 
ment Ligncaire. Apres que nous aurons contenté la curiofiré & iûbtilité 
dcsefprits, îc mettray en auant quelques obfèruations des proportious 
tant Gcomctriques,qu Arithmétiques qu'on trouuc dans la itruCture de 
noftrc3,fic jurc,qui (ont les fondements de toute harmonie & confonan- 
ce muficak , laquelle harmonie n'aura pas moins de force de contenter le 
Le&cur , que de charmer , &c chalfcr l'ignorance dudu Scotto. 



"S* 





En premier lieu, nous voyons vne proportion double entre le quarrè 
:confcript,& le quarré infeript, entre l'cxagone & le triangle , tous donf 
Hpts. Car lexagonceftcfgal au rectangle , compris foubs le cofté du 
glc & troisdemy rayons : Ccft à dire Ta ligne perpendiculaire A.^R. 
du tringle. De ces proportions doubles, eftfaicTicla confonance qu'on 
nommetrt Mufique Diapafon. Nous remarquons auiTi vne proportion 
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fcfquialtre, c'eft à dire,commc trois à deux entre le dodécagone* infeript/ 
ou le quarre du cofté du triangle, & le quarre infeript, d'où cltproduitc 
l'harmonie di&e Diapente. Apres nous confiderons aufli vne proportion 
foubfcfquiticrcc. comme trois à 4. entre le dodécagone , ou quarre du 
cofté du triangle, & le quarre circonfeript d'où eft faidtc celle harmonie 
appelleeDMffjjkrotf . Nous voyons aufli vne proportion quadruple entre 
le quarre circonfeript, &ic quarre du rayon d'où eft faiclc l'harmonie 
double 7)iapafon. En fin nous remarquons la proportion triple qui cil 
entre le quarre du cofté du triangle,& le quart du rayon,ou collé de l'exa- 
gonc qui eft conforme àrharmonic compoféc du Diapafon & Diapen- 
te. Il n'eft pas fans raifon que les anciens Caldécns, Babyloniens, égyp- 
tiens, &: Grecs bien verfez en la cognoiflance des effe&s des ailrcs , & des 
fignes , ont fai& tant d'eftat de la diuifion du Zodiaque en n. lignes , le- 
quel eft reprefenté icy par nollrc dodécagone ,& de la diuilîon en 6. 4. 3. 
8c 1. aucc la ligne diametrale,pour expliquer toutes les fortes d'alpecls, ôc 
regards effedtueux entre les altres, fijauoir eft le fextil par l'exagone, le 
quadrat par le quarré, le trin par le triangle , & l'oppofite parla ligne 
diametralc.Et en ces feuls nous trouuons toutes les fortes de confonanecs, 
ou harmonies qui Ce trouuent en la Mufique. 

le ne doubte pas que ces miennes obferuations fur ma figure ne foient 
agréables à touscfprits qui ayment la raifon, & l'harmonic,hprfmis à no- 
ftre Scotto, homme efloignéde toute vérité & proportion. Maisreue- 
nons à noftre application. 

PROPOSITION I III. 

A yant confideré la ftrudure de la figure , qui eft la 
2. & meurement examiné la Symmetrie, &propo- 
fitionde chafque partie. le dis que le fegment. L. P. 
F. M. eft plus grand que le trapèze. L. M. E. A. 
ou le triangle. A. E. D. 

Par ce que nous auons monftré par demonftration ligneaire en la 3. 
figure que le fegment A. F. E. G. eft beaucoup plus grand que la 
moitié du trapèze L. M. E. A. par la quantité de trois petits fegments 
fai&s par les trois coftez du dodécagone A. S : S. R : R. E. Donc- 
ques le double du fegment A. F. E. G. feauoir LP, M. F. fera beau- 
coup plus grand que le trapèze. L.. M. E. A. ouïe triangle A. E. D. 
fçauôir par la quantité de fix fegments faits par les fix coftez. 4 U dodé- 
cagone: '±X 
o 




1 



Di 




O 

Par ce que par la précédente demonftration ligneaire nous auons clai- 
rement monAré , que le dodécagone cft vne moyenne figure en pro - 
greflion Arithmétique entre le quarre infeript, & circonfeript : ayant 
doncques infeript les trois coftez du dodécagone A. S : S. R : R. E : 
nous aurons trois figures en progreflion arithmétique, ou lcfgalité des 
dirTerencesièraobfcruée.fçauoireft le triangle A» E. D. pour la pre- 
mière & moindre: le pentagone A. S. R. E. D. pour la t. & entre- 
moyenne :1c triangle L» M. D. pour la troificfmc& plus grande. Il elt 
cuident par noftrc précédente dcmonllrarion,que le trapèze A. S. R. E. 

2ui cft la différence entre la moyenne, qui cft le Pentagone, & la première 
gurc A. E. D. eftclgal à l'hexagone irregulier L. A. S. R. E. M. qui 
eft la différence entre la plus grande & la moyenne. Doncques ces deux 
différences, fçauoir l'exagone, & lepetit trapeze,font vrayement les deux 
moiriez du grand trapèze. L. M. E. A. Mais le fegment A. F. E. cft 
^beaucoup plus granci que le petit trapèze A. S. R. E. qui cft la moi- 
tié du grand trapèze, parla quantité de trois petits fegments faits parles 
trôVcoftcz du dodécagone. Doncques le double du fegment A. F. E. 
G. fç^uoir L. P. M. F. fera beaucoup plus grand que le trapèze L» M. 
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E. A. ou le triangle A. E. D. fçauoir par la quantité de fix fegments, 
faits par les fixeoftez du dodécagone. Il s enfuiura que L. F. A. &c M. F. 
E. figures mixtilignes feront beaucoup moindres que la moitié du tra- 
pèze, parla mcfme quantité des trois petits fegments, faits parles trois 
coftez du dodécagone A. S : S. R : R. E. où eftmanifcftéelafauffc- 
té de la conlequence en voftre féconde prétendue demonftration en ces 
paroles , Au/Si A. E. î>. fera U double de L. F, A. & M. F. £. Car 

(>ar la demo nftration ligneairc précédente , il efteuident que A. E. D. 
c triangle (par ce qu'il cil cfgal au trapèze L. M. E. A.) cft vrayement le 
double d'vn hexagone urcgulier M. L. A. S. R. E. lequel hexagone eft 
plus grand que les deux figures mixtilignes L. F. A. et M. F. E. parla 
quantité de trois petits fegments. Doncqucslc triangle A. E. D. fera 

f)lus grand que le double de ces deux portions L. F. A : M. F. E. par 
a quantité de fîx petits fegments faits par les fixeoftez du dodécagone. 
Voila doncqucslc fondement de voftre baftiment de la quadrature du 
Cercle defmoly , & toutes vos confèquenecs bouleuerfèes. Car ils'enfiii- 
ura comme A. E. D. le triangle cft demonftté plus grand que le double 
de ces deux portions extérieures L. F. A. et M. F. E. par la quantité de 
fix fegments du dodécagone. Et ainfi le triangle E. D. C. par mefme 
raifon fera plus grand que le doublfdcs deux portions extérieures M. E. 
I. et N. I. C. par la quantité de ces fix fêgments.Et pareillement la figu- 
re Lunaire hypocratique A. B. C. K. qui eftefgale au triangle A. E. C. 
fera plus grande que le double des autres portions L. A. V: V. O. T:T. 
C. N. par la quantité aufli de iz.fegments.Soycz donc ancuré que A. B. 
C. K. aucc le triangle A. E. C. D. feront beaucoup plus grands que le 
double des 4. portions extérieures L.F.V : M.F.I:N.I.T. etO. T. V. 
par la quantité afTez icnfîblc a fçauoir de 14. fegments , par le cofté du 
dodécagone: Vous voyez de combien vous vous cites elloigiic de la véri- 
té , ÔC comme vous melurez à faune mefurc, & pelez à faux poids. Vous 
voyez icy débattue &: ruynec l'efgalité de vos figures , & ainfi l'e(fence de 
voftre quadraturc,auiTi bien que faufTe proportion de 4. à n. Nous auons 
defcouucrt l'inefgahté de la quantité de vos figures , ic ne dis pas comme 
vous, de corps lequel on ne feauroit trouuer dans vne ligne ou fuperficic, 
horfmis vn autre voftre femblable , pluftoft corporel,& matériel Mathé- 
maticien , que fpirituel. Icy vos errantes conceptions , chalouppes de vo- 
ftre ignorance,ont faidfc bris, & vous ont précipité dans l'aby Une de con- 
fufïon, conceptions dif- je de fumée qui ont elté rauies parle vent, pour 
augmenter le nombre des Atomes : Mais voftre feule imprudence ou 
pour mieux dire impudence , vous a plongé dans ce gouffre , car ayant rc- 
cogneu , & affermé témérairement , que ce diuin ArchimcdcS: Monfieur 
de S. Clair monmaiftre, auoient fai& naufrage en ce deftroit, vousn a- 
uez pourtant delaifle y faire voile pour vous y aller perdre. Il eft vray que 
i'efclat des rayons delafcicnced'Archimedevous auoitefblouy les yeux, 
7 & tel- 
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& tellement renucrfé voftrc iugemcnr, que vous vous eftiezimaginc qu'il 
auoit f ait naufrage & que vous fcul auiez vogué heureufemét fur la Qua- 
drature du Cercle , c 'cftpourquoy ic tous prie de vous cl ucillcr de fi Ion g 
fommeil , où rien autre chofe que fongesjrantofmcsjô: refiicries vous ont 
entretenu & dcçcu iufqucs à prcicnt,lcfqucls voftrc confiante inconftan- 
ce fuit comme Caméléons metamorphoiés en vn million de formes , qui 
a mefmc tcmpsprefque qu'elles paroiflent s'efuanouiirent,&cornme deux 
formes lubftantiellesnepeuuentfubfiftcr en efgalité de puiflance fur vn 
mefmc fubiect , de mefmc voftrc iugement ne peut mettre tu iour vnc 
inuention qu'au préalable clic ne deftruife tout ce qu'elle auoit produict 
auparauant. Vous auiez prémédité vne admirable ftructurc , mais vous la 
ruinez par vn autre inuention , par ces paroles. Comme au fit par la ligne 
Y.Z. oupluftoft Q^R. moyenne proportionnelle de M. N. & C.E. 
qui composent le Quadranglc, Q^R.S.X. Car félon les premières pofi- 
rions &faul(cs proportions le quarre L. M. N. O. circonfeript con- 
tient 16. Icquarréinfcnpt A.E.C.K. 8. &voftrcCcrclc A.E.C.K. 

Doncqucs le Cercle félon voftrc faufie doctrine , eftvnc figure entre- 
moyenne en progrclïion Arithmétique, entre les deux quarrez. Etàcet 
heure voftrc ligne moyenne proportionnelle entre M. N. & C. E. pro- 
duira vn quarre QJl. S. X. que vous cftimez cfgal à voftrc Cercle & 
rendra voftrc Cercle vnc figure moyenne proportionnelle géométrique 
entre les deux quarrez. Ainfi par voftrc aflertion voftrc Cercle fera vne fi- 
gure & moyenne proportionnelle géométrique, & Arithmétique entre 
Ls deux quarrez , qui eft abfurdité trcsgrandc,monftrant la conhifion en 
laquelle vous vous veautrez. Car en la proportion Arithmétique il y a 
toufiours efgalité de différences obicruécs,&: en la proportion géométri- 
que il y a toufiours efgalitc de raifons. 

tfeoutez doncs'ilvousplaiftla dcmonftration delà veritc,laqucllcfi 
vous eufliez bien entendue lors que ie vous l'cnuoyay par efeript, vous ne 
Je ullicz appcll ce fai " 
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proposition v. 

• 

Le quarré dans Je t. diagramme X. Q^R. S. fai& 
fur QJR. moyenne ligne proportionnelle entre 
E.C.lecoft<£duquarrGinfcript,& N.M. lecofté 
du quarré circonfeript , eft feulement efgal à l'o&ogo- 
ne inferi pt , dans le mefme Cercle tant s'en faut qu'il 
peut eftre efgal au contenu du Cercle. 
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cîanglc foubs A. H. & B. G. cft efgal au triangle A. B. F. Donc 
le rectangle foubs A- H. &c B. C. le cofté du quarré cft égal au tra- 
pèze A. B. F. C. Mais il y a dans l'o&ogone 4. fcmblables trapèzes, 
&cfgauxidonques le redanglc foubs C. B. le cofté du quarré , & le 
quadruple de A. H. ceft a dire Diamètre B.D. fera efgal au con- 
tenu dcVo&ogonc infcnpt dans le mefme Cercle & par confequent le 
quarré de la ligne moyenne proportionnelle entre le Diametse & le co- • 
fté du quarré infcript fera touliours efgal au contenu de l'octogone. 
Donqucs beaucoup moindre que le contenu du Cercle. Par cefte«dcmon- 
ftration il eft euident combien cft dcfe&ueufc la quadrature de voftre 
Cercle par cefte moyenne ligne proportionnelle auffi bien que par vo- 
ftre magazin de quantitez dans voftre diagramme mal taillé où'on n'ap- 
prend rien que la vraye cognoiflancede voftre parfaiote ignorance fans 
autre confeifion. 

Pour conclufïon , ic vous monftrcray le chemm de la vraye Quadratu- 
re par vnevraye ligne proportionnelle félon la propoûtion fuiuantc. 
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• * * * 

PROPOSITION VI. 

La moyenne proportionnelle entre le diamètre 
ou cofté du quarré circonfcript, & le quadrant de la 
circonférence, fera le vray cofté du cjuarré,efgîtl au 
Cercle donne. 

Soit tiré du centre O. leCercIc A. B. C. D. &ioit le triangle rectan- 
gle d' Archimcde A. O. E. duquel les deux eoftez, comprenant l'angle 
droi&,foientpofczcfgaux au rayon A. O. et O. E.a la circonférence 
dudict Cercle. Eftant donc O. E, diuifé en 4. parties, O. F. feraelgalau 
demiccrclc A.B C. et O. L. au quadrant de la circonférence. Apres (oit 
continué A. C. iufques à I. en telle forte que C. I. foit pofé elgal à 
O. L.& autour de A. I. foit defigné vndemiccrcle A. H. I. puis du 
pointC. foit érigé vnperpcndiculc iufques à la circonférence H. le dis 
que le qur.rréde C. H. (fa moyenne proportionnelle entre le Diamè- 
tre A. CetC. I. le quadrant delà circonfcrencc)eft efgal au Cercle don- 
né A. B. C. D. pareeque par la première d' Archimede le triangle A. 
O.E. eft efgal au contenu du Cercle A.B. CD. donques le rectangle 
A. F. fera elgal au mcfme Cercle, &c par la 14. du 6. élément, au rectan - 
glc M.Clequel (compris foubs le Diamètre, cV la 4. partie de la circonfe-* 
rance)& eftant efgal au rectangle A. CI. par la conftruction , fera ne- 
celTairemcnt efgal au quarré de CH. parla 17- propofitiondutf.d'Eu- 
clidc. Et par confequenc le quaré de C. H. fera efgal au contenu dudiCfc 
Cercle A.B. CD. donqucsilcft manifefte,quc CH. moyenne 
proportionclle entre le cofté du quarré circonfcript, & la 4. partie de la 
circonférence fera le cofté du vray quarré efgal au Cercle donné. Ce que 
.nous auioqs à demonftrcr. 
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La vérité de la propofîtion précédente , eft aufli manifefte en tout po- 
lygone infeript dans le Cercle par ce theorcme fuiuant, 

PROPOSITION VII. 

La moyenne proportionnelle entre le Diamètre du 
Cercle & vne ligne compofée d'autant de coftez de 
quelque polygone infeript, qui font fouftendus dans 
le quadrant, ou 4. partie de la circonférence dudid 
Cercle, fera le vray coftédu quarré efgal au contenu 
dVn polygone infeript ayant deux fois plus de coftez 
& dangles que lepremier. 




Parcequelere&anglc en la 3, figure compris foubs A.L. lecofté 
du dodécagone 6c ». demy rayons, (c'eft a dire trois Diamètres ) clt efgal 
au polygone de 14. coftez. (Cela cftdemonftré en mefmc façon com- 
me en la 4. figuic de l'odogone,) doneques neccfTaircment par la 14. du G. 
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clément , le rectangle compris foubs vnc ligne efgale aux trois collez 
À. L: L. B:B. M: &vn feul Diamètre K. M. fera cfgal au conte- 
nu du polygone de 14. codez. Parquoy le quarré de la moyenne ligne 
proportioncllc entre le Diamètre & la ligne cigale, a autant decolt.cz 
qui font inferipts foubs la 4. partie de la circonférence, fera toujours 
efgal au contenu du polygone infeript dans le mefmc Cercle , ayans deux 
fois plus de collez, & d'angles que le premier: ce qu'il falloir demonftrcr. 

Appliquons maintenant la vérité de ce théorème à noflre admirable 
inflny & dernier polygone , le Cercle. Les rx>lygones,lc plus qu'ils ont de 
collez & d'angles, de plus Us approchent a la nature & forme ronde du 
Cercle. Ainfi par grand mcrucillc nous voyons logez cnfcmble la^mulci- 
tude & l'vnité,en la ligne circulaire di&e circonférence. Car auec le Prin- 
ce des Philofophes &ïe docte Iulius^caliger , nous appelions le Cercle 
vnc figure polygone contenant angles infinis & collez infinis : vne figure 
d'vnlcul angle, & feul collé, & la dernière figure qui pcult élire ou in- 
(cripte ou circonferipte. C'cft pourquoy ne pouuans pas inlcrirc vne 
aultre figure contenant plus de collez & d'angles que la circonférence 
mefmc ,1a vente de ce théorème cil claire que le rectangle compris ioubs 
c Diamètre K- M. &vnc ligne droiétc cfgalc à la circonférence du 
quadrant A. L. B. M. produict vnc grandeur efgale au contenu du 
Cercle. Doncqucs le quarré de la moyenne proportionnelle entre le Dia- 
mètre K.M. & vnc ligne droicte efgale à la 4. partie de la circonfé- 
rence eft toufiours efgale au contenu du Cercle. 

Nouspouudns autrement conceuoir celle propofition feptiefmc, 
çauoir. 

La moyenne proportionnelle entre le Diamètre, 
et vne ligne efgale ,àla4. partie du circuit de quel- 
que polygone infeript fera le vray codé du quarjré ef- 
gal au contenu dVn polygone infcript,ayant deux fois 
plus de coftez & d'angles que lèpre micr. 

• 

Car foit l'hexagone infeript A. B. C. D. E. F. il eft certain dans 
U3. figure,quc A. R. qui contient trois demy rayons, cil cfgal à la 4. 
artic du circuit de l'hexagone, & que le rectangle foubs D. A. À. R. eft 
'gai , au quarré de A.E. ceft a dire au polygone de 11. colles, doneques 
c quarré de A.E. la moyenne proportionnelle entre le Diamètre A.D. 
& la ligne A. R. ( qui vault la 4. partie du circuit de l'hexagone) cil elgal 
au polygone ayant deux fois plus de collez & d'angles que l'hcxagone,a- 
uoirïc dodécagone, 
our le triangle il leraauïïimanifcftcàceux qui entendent, que 1ère* 
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ttanglc compris foubs le cofté du triangle, & la ligne A. R. (qi 
vaut trois demy rayons ) cft cfgal à l'hexagone ; mais le rectangle fou 
tout le Diamctrc,& trois quarts d'vn collé du triangle, ( qui cft la 4. pan 
defoncircuit)parlai4.du6.clement,eft efgal audift rectangle compn 
foubs vn cofté du triangle & trois quarts du Diametrc,à caufe de leurs co- 
dez réciproques : Ceft pourquoy le rectangle foubs le Diamètre & la 4. 
parue du circuit du triangle , eft cfgal au polygone , ayant deux fois plus 
de coftcz& d'angles ,fçauoir l'hexagone, ainli en tous les autres polygo- 
nes , fera cuidente la vérité de cefte propofïtion. 

Suy uant donc la forme accouftumee d' Archimedc foit pofé,& côcedé 
par perjtion la ligne droidtc A. V. cigale au quadrant de la circonféren- 
ce A. L. B. M. ou autrement adiouftez au triple du Diamètre A. D. 
prefquevney. partie, & de toute 1| ligne compofée foit pris la 4. partie, 
auquel foit efgal A. V. & du point V. foit tirée vne ligne perpendi- 
culaire V.T. iufqucs à la circonférence, &: après foit tirée la ligne A- T. 
le dis que le quarré de la ligne A. T. eft efgal au contenu du Cercle 
A. M. D. K. Parce quclcDiamctre D. A. ala mcfme proportion» 
Jalignc A. T. quelaligne A. T. àlalignc A. V. Doncqucs le quar- 
ré de A. T. eft efgal au rectangle D. A. V. compris foubs le Dia- 
mètre D. A. cVlalignc A. V. quicftpofee cfgalcàla 4. partiedela 
circonférence. Mais ce rectangle cft éfgal au Cercle , comme nous vous 
auons def-ia demonftré. Doncqucs le quarré A. T. fera efgal au Cercle. 
Ce qu'il falloir demonftrer. 

Toutes ces demonftrations rendent cuidente la crafTc ignorance de 
noftre nouucau inuenteur de la Quadrature du Cercle , lequel fc perfua - 
doit follement l'auoir trouuée , tantoftdansla proportion arithmétique 
de 8. 11.16. du quarré infeript, Cercle, & quai rc circonfcript, que nous 
auons prouué faulfe , dcmonftrant que cefte proportion f c ti ouuc feule- 
ment dans le quarré infeript, dodécagone, & quarré circonfcript. Tan- 
toftdansla proportion de 4. au. du Diamètre à la Circonférence. Tan- 
toft répugnant à foy-mefme,dans le quarré de la moyenne ligne propor- 
tioncllc,cntre le Diamètre & le cofté du quarré infcript,bcaucoup moin- 
dre que l'arc de la Circonférence, lequel quarré de la moyenne propor- 
noncllc nous auons demonftré feulement cftre efgal à l'octogone in- 
feript dans le mefme Cercle. 

Maintenant que nous auons forcé lafortcrefTe de l'ennemy des vra^ 
Sciences , boulcuerfc toutes fes deffenfes , ruiné fes angles , triangles,qùa- 
dranglcs, qu orrez & quarreaux , nous pendrons au temple de vente to 
tes les defooûiUts que nous en auons emporté , qui font les arcs &pil li 
quicompofoient ce fuperbe édifice: ou pour mieux dire, îc vous rcray 
voi c à l'œil toutes les erreurs & abfurditcz de noftre Scotto , qui font eu i - 
dentés par nos demonftrations précédentes. 

Première- 



o 



PREMIEREMENT. 

Il croie que le petit fegment A. F. E. G. foie cfgal à la moitié du 
trapèze L. M. E. A. Mais nous fommes allez inftruits qu'il eft plus 
grand de la quantité de trois (ègmens du dodécagone faidb par les co- 
ftez A. S: S. R: R. E. Ecpar confèquent il fe trompe, ou il penfe que 
le grand fegment L. P. F. M. eft efgal au trapèze L. M. E. A. Car 
nouslauonsmonftré plusgrand,de fix fegmeuts du dodécagone. 

Toutdcmcfme le fegment A. B. C. D. parlamefme quantité de 
fix fegments , excède ledi& trapèze ou le triangle A. E. D. 

Aulfi il eft court en fes mefures quand il penfe que F. M. E. et F.L. A . 
figures mixtilignes font la moitié du grand trapèze : car ils font moindres 
Vde trois fegments du dodécagone, fai& par A. S: S. R: R. E. Donqucs le 
fegment A. F.E. G. cftant plus grand que le petit trapèze A. S. R. E. 
fanait la moytié du grand , 1 c ra auftî plus grand que l'autre moitié du 
graïuî trapèze, fijauoir l'hexagone irregulicr L. A.S: S.RrR.E.M. par lef- 
dits tràis fegments du dodécagone. Donques il s'enfuiura que le fegment 
A. F. E.6s.j^ plus grand que les figures mixtilignes L. F. A. & M. 
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F. E. par la quantité de fix fcgments du dodécagone , qui cft vne grande j 
erreur. Car noftrc docteur croyoit que le fegment A. F. E. G. cft oit ef- 
gal à ces deux figures mktilignes, L.F. A. et M. F.E. comme con- 
ftituant la moitié du trapèze M. L. E. A. 

Par mefmc raifon le fegment E. I- C. H. fera plus grand que les deux 
figures mixtilignes M.E.I. et N.C. I. par la quantité de ûxfègmcnts 
du dodecagone.Ccft pourquoy le gtond fegment L. P. M. F. ou A. B. 
CD. lêra plus grand que les figurts mixtilignes M.F.I: F.A.L: ce 
N . C . I . par la quantité de a . fcgments du dodécagone: Voila de combié 
il s'eft cfgaré en Ion calcul,croyant «uc L. P. M. F. dcuoit cftrc double 
p réellement aux deux figures mixtlignes F. A. L: et M. F. E. Et par 
confcqucntcfgal à ces trois figures M.F.I: F.A.L. et N.C.I. 
trompe de it. fcgments du dodécagone. 

Et par confequent les 4. grands Tcgments fcmblablcs à L. P. M. F. les- 
quels félon fonauertion deuoicnteftre doubles aux quatre fleures mix- 
tilignes M.F.I: F.L.V: V.O. T : &: T. N~I. feront par la force de 
ma vraye dcmonftration plus grands que le double par la quantité de 48. 
fcgments du dodécagone. Ceft Meilleurs cctfnme il vtut vous abulèr , ôc 
dcfrobers'ilpeutla vraye mefure du concenu du Cercle. 

Auflî il (è trompe grandement quand il afferme en fa faufle confeque- 
cc,que A.B.C.K. figure lunaire Hypocratiqueconioin&auec A.É. 
CD. c'eft à dire tout le quarré^nfeript A. E. C. K. fera le double des 
quatres portions extérieures figures mixtilignes L.F.V: M.F.I: N.I. 
T. et O.T.V. il s'abufe feulement de la quantité de 14. fcgments do- 
décagones par laquelle ledit quarré cft plus grand que ces 4. portions ex- 
térieures. Comme nous auons géométriquement demonftré. 

Enfin il veut que le Cercle Toit vne quantité my-toyenne en progref- 
fion Arithmétique entre les deux quarrez. Mais i'ay dcmonltré , qu'il eft 
beaucoup plus grand par la quantité de 12.. fcgments dodécagones, qui 
elt vray ment my-toyenne Arithmétique entre les deux quarrez. 

Confidcrons donc bénin lecteur, fi ce Pmliftin ainfi dctVaicr a iufte 
raifon de d'égorger contre les nournçons des vray es fcicnccs , & Ce vanter 
vainement, & temerairement à Rome par vn' traité dédié à fa Sainteté. S 
Voicy les paroles. Perproua di detta mia quadratura la quale fi comporte per f 
la linea Y. Z. média pro portionale de M. N. C. E. cbe compene il qua- 
drato Q-R.S.X. Vguale alcircolo , A.E.C-Kj &plusbas quefiaVe- f 
riràjoficngo contra tutti que llicheinjegnano le Matbematichr,chein/egnanoil 
fdjoin pregudiao del publico il qualefi deué corregere. parollcs à la vente non 1 
moins arrogantes que celles qu'il a mis en auant à Pans en fa première af- 
fiche, les vofcjr. 

Çe pendant ledit! Scottofoufiient comme il a défia depuis trois ans fouftenu 
p.ir d'autres affiches ^que lafupc<-fiac de ladicte Quadrature par ejgalitè de fil*- 
1 , . . cjr ladifle proportion des 4, a iz. parefgalitè de nombres font véritables , & j 
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que perfonnc ne jçauroit montrer par autre proportion que l'on y voudrait donner, 
comoinfte dl'cfgalitédefiifles figures t IcdtflScotto ne face clairement aoparoi- 
firequecesdemonfirations la feront toutes fauffes } ou pour le moins mal appli- 
quées. 

Ce font les paroles d'vn Goli3th, qu vn petit Dauid pourra bien ren- 
ucrfer& perdre. 

La patience ficbienueillanccdu lecteur ne me permettent que ie luy 
dénie la cognoiflance de quelques belles propofitions , qui reiultent de 
mes précédentes dcmonftrations. ( 

PROPOSITION VIII. 

% La moyeneproportionelle entre la perpendiculaire 
du triangle infeript , ( ceft à dire les J ; du Diamètre ) &: 
vne ligne efgale à la troifiefme partie du circuit de 
quelque polygone infeript au mefme Cercle, fera le 
vray collé daquarré efgal au contenu d'vn polygone 
infeript , ayant deux fois plus de collez &: d'angles que 
le premier. 

Dautant qu'à la troifiefme figure il a efté dcmonftrc que le rectangle 
compris foubs A. R. perpendiculaire, & A. E. coite du triangle 
infeript, eft cigal au contenu de l'hexagone : donc par la 1 7. du 6. Elément 
le quarré de la moyenne proportionnelle entre A. R. perpendiculai- 
re, & A. E. cofté du triangle fera efgal au contenu de l'hexagone. Il eft 
auiH cuident que le rectangle fous A. R. perpendiculaire, & A. D. 
Diamètre, (c'eftà dire A.B, ^.C. troifiefme partie du circuit de l'he- 
xagone) eft efgal au contenu du dodécagone, qui a t. fois plus de collez 
& d'angles que l'hexagone: donc le quarré de la moyene proportionelle 
entre A.R, & A.D. eft efgal au dodécagone. 

* DO 

Mais coniiderons le dodécagone infeript : le dis que le quarré de la 
moyenne proportionelle , entre A. R. perpendiculaire, & la troifief- 
me partie du circuit du dodécagone, (ceft à dire 4. fois A. L.) eft efgal 
au contenu du polygone de 14. coftez & angles. Par ce que le Rectangle 
fous A. D. & trois fois A. L. & le Rectangle fous A.R. & 4. fois 
A. L. ont leurs coftez réciproques. Car A.D. a mefme ration à A.R. 
que 4. fois A. L. à 3. fois A. L: Donc par la 14. du 6. Elément ces 
deux rectangles font efgaux : Par confequent le rectangle fous A. R. & 
4- fois A. L. feraefgaïau contenu du polygone de 14. coftez & angles, 
infeript au mefme Cercle. Partat le quarré de la moyenne proportionelle 
entre la perpendiculaire du triangle infeript & la troifiefme partie du cir- 
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cuic du dodécagone infcript eft efgal au contenu du polygone de 44. co- 
ftez & angles. 

Mais monftrons auffi la mefme vérité au quarré,& à l'octogone. le dis 
que le quarré de la moyenne proportionclie entre la perpendiculaire. 
A. R. &: la 3. partie du circuit du quarré infcript eft efgal au contenu de 
l'octogone i Car foit entendu lecofté du quarré infcript A. M. diuifé 
en trois j Donc A. M. augmenté d'vn tiers, fera la troiiicfme partie de 
foncircuit: Mais telle raifon qu'a lecoftc A. M. augmenté dVn tiers 
au mefme cofté A. M. lamcfmca D. A. Diamètre à la perpendicu- 
laire A. R: Donc parla 14. du 6. Elément le rectangle fous D. A. & 
A. M. fera efgal au rectanglefous R. A. & A. M. augmenté d'vn 
tiers, & par confequent ce rectangle compris fous R. A. & latroificf- 
me partie du circuit du quarré fera efgal au contenu de l'octogone. Gcfl^ 
pourquoy le quarré de la moyenne proportioneile entre la perpendicu- 
laire du triangle & la troifîefrnc partie du circuit du quarré, fera efgal au 
contenu du polygone , ayant i. fois plus de coftez & d'angles. Sçauoir eft 
à l'octogone , & ainfi en tout autre polygone infcript au Cercle la vérité 
de cefte propofition ferainfallible ôc éternelle. 

COROLLAIRE; 

La fuperficie ou contenu de l'hexagone appliquée à la perpendiculai- 
re A. R. fera en fa latitude le cofté A. E. du triangle infcript. 

Le contenu du dodécagone appliqué à la perpendiculaire A. R. fera 
pour falatitude,dcux coftez de l'hexagone, ou vn Diamètre. 

Le plan de la figure de 14. coftez appliqué à ! a perpendiculaire A. R. 
fera en fa latitude 4. coftez du dodécagone. 

L'efpaccdc la figure 48 coftez appliqué à la perpendiculaire A. R. 
feracnfalaritudc».coftezdclafiguredci4.coftcz&:anglcs. 

Lecontcnudu polygone de 9 6. eftant appliqué a la perpendiculaire 
A. R. fera en fa latitude 16. coftez de la figure de 48. coitez. 

Lecontcnudu polygonede ,<*. coftez eftant applique a ladicte ligne 
A R- fera fa latitude efgale à p. coftez de la figure de j*. coftez. Et 
ainfi des autres de fuitccn proportion double , commençant au triangle, 
lequel n'a point de figure inférieure infcnpte , fon contenu eftant appli- 
qué à ladicte ligne A. R. fera en fa latitude la moine de Ion coite qui 
eft la 6 partie de fon circuit. 

Le contenu de loctogenc appliqué à la perpendiculaire A.R. fera en 
falaticude lecofté du quarré augmenté dvn tiers. 

L.ifuperrîcie de la figure de 16. coftez appliquée à la ligne A.R. fe» 
tn [\ latitude vnc ligne cfgalc aux î.coftcz de l'octogone & f 

Le contenu de la fiVurc de 51. appliqué à la ligne A. R. fera en fa «n- 
rude , vnc ligne efgale aux 4. coftez,& t , c'eft à^dirc y. coftez, & t de la fi- 
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Le contenu de 64. applique à la ligne A. R. fera en fa latitude vnf li- 
gne cfcalc à dix coftez & ^de la figure de 31. 

L'efpace de la figure dçu^ appliqué à h Ugnç A. K> fera fa latitude ef- 
gale à 11. collé, & -7 de la figure de 64. & airâ de toutes les autres figures 
en proportion double, & commençant au quarré, lequel applique à la 
perpendiculaire A. R. fera fa latitude cfgalc a,u rayon augmente d'vnç 
tierce partie. 

PROPOSITION IX. 

Tous Polygones inferipts au Cercle , ont mefme 
proportion entre eux, que les troifiefmes parties des 
circuits de leurs polygones inférieurs aufli inferipts, 
c ett à dire de ceux qui ontYeulement la moitié des co- 
ftez, & des angles. 

Soient inferipts l'hexagone , l'oclogone, le dodécagone. le dis que ces 
trois ont mefme proportion entr eux que le cofté du triangle , le coite du 
quarré augmente d'vn tiers, &lcs t. collez de l'hexagone ou le Diamètre: 
D'autant que ces trois grands polygones eftarts appliquez à la perpendi- 
culaire A.R. feront en leurs rrois latitudes , les troifieimes parues des cir- 
cuits de leurs trois inférieurs polygones , fçauoir l'hexagone appliqué à la 
ligne A. R. fera en fa latitude le cofte du triangle ; l'octogone appliqué, 
fera le cofté du quarré augmenté d'vn tiers : Le dodécagone fera en ia la- 
titude 1. rayons ou le Diamètre: Donc par la première du 6. Elément ces 
polygones, l'hexagone, octogone & dodécagone, auront mefme rai- 
ion entr eux que A. E. cofté du triangle A. M. augmenté d'vn tiers^ 
A. D. Diamètre, &ainfi de tout autre polygone inkript au Cercle. 

TABLE DES PROPORTIONS 
des figures inferiptes au Cercle entre elles. 

Le Triangle cft à rhexagonc 3 comme la moitié de fon cofté cft au mef- 
me cofté. 

L'hexagone eft au dodécagone , çommcîe cofté du triangle cft aux *< 
coftez de rhexagonc,ou au diametre. 

Le dodécagone eftau polygone de 14. coftez, comme Je Diametre 
eft ï 4. coftez du dodécagone. 

Le polygone de 14. cft au polygone de 4$. comme 4. coftez dudo- 
lecagoftifpjatà 8. coftez de la figure de 14. cVainfides autres par mef 
me proportion^ progreflion, commençant au triangle. 

D îij 
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Tout de rnefrne l'on peut faire vne table des polygones, commençans 
au quarré > parla table des applications précédentes. 

PROPOSITION X. 

Le quarré de la moyene proportionclle entre la 
perpendiculaire A. R. du triangle infeript , & la 
troifîefme partie de la Circonférence A. K. E. eft 
efgal au contenu du Cercle. 




Car deux RedtangleSjdontlVnefl; compris (bus le Diamètre, ôda qua- 
tricfmc partie de la circonférence, l'autre fous i du Diamètre, fçauoir 
A. R, àlatroilicfme partie de la Circonférence; Ces deux rectangles 
ont leurs collez réciproques. Car le Diamett e a mefmc proportion à ces 
~ que la troifîefme partie de la circonférence au quadrant , ou quart de la 
circonférence du Cercle : Donc ces x. rectangles font efgaux parla 14. 
du 6. Elément ; partant le quarre de la moyene proportionelle entre la 
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perpendiculaire A. R. &la troifiefme partie de la circonférence feracf- 
gal au contenu du Cercle. Ce qu'il falloir demonftrer. 

Faut icy obferuer , que le quarré de la moyenc proportionclle , entre 
Jadi&c Ugne A . R. &la troifiefme partie du circuit de quelque polygo- 
ne infeript , eft toufiours efgal au contenu du polygone fuperieur in- 
fcnpt, ayant x. fois plus de coftez & d'angles i Mais par ce qu'il n'ya 
point de polygone iuperieur inferiptau Cercle que le Cercle mefmc, le 
quarré de ladide moyene proportionclle entre A. R. & la troifiefme 
partie de la circonférence cil efgal au contenu du Cercle mefmc, comme 
nous auons demonftré. 

Il s'enfuit aufli que la fuperficie du Cercle cftant appliquée à la perpen- 
dicubire du triangle A. R. fera en latitude vnc ligne droite cigale 
à la troifiefme partie de la circonférence , fouftenue du cofté du triangle. 

PROPOSITION XL 

Le quatre de la moyene proportionelle entre le 
ray on,ou Semidiametre, & la moitié du circuit de 
quelconque polygone in ferip t au Cercle > eft efgal au 
contenu du polygone infeript, ayant 2,. fois plus de 
collez & d'angles. 

D'autant que le Rectangle compris fous lcrrayon& la moitié du circuit 
d Vn polygone, eft efgal au Rc&âelc compris fous le Diamètre & la qua- 
triefme partie du circuit , à caufe des coftez réciproques : Donc le quarré 
de la moyenc proportionclle, entre le rayon & la moitié du circuit, eft 
efgal au contenu du polygone infeript , ayant x. fois plus de coftez & 
'd'angles que le premier. Ce qull failoit demonftrer. 

COROLLAIRE 

D'où il s'enfuit que la fuperficie de l'hexagone appliquée au rayon ou 
Scmidiametre,fera en fa latitude le cofte & demy du triangle infcript,& le 
dodécagone ainfi appliqué fera en fa latitude trois coftez de l'hexagone. 

Lepolygonedc 14. coftez ainfi appliqué, fera en fa latitude fix co- 
dez du dodccagone,& ainfi des autres a rinfiny,cornmcnçant au triangle. 

Pareillement l'octogone cftant applique au rayon ferai en fa latitude 
deux coftez du quarré infeript. 

Le polygonede 16. co ftez ainfi ^pliquc, fera en fa latitude 4. coftez 
de l'odogonc infeript , Se ainfi des autres, iufqucs à Tinfiny. 
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PROPOSITION XII. 

Le quarré de la moyene proportionelle entre le 
demy-rayon ou moitié du Semidiametre, & le cir- 
cuittotal de tout polygone infcript au Cercle eft efeal 
au contenu du polygone infcript, ayant deux fois plus 
de collez & d'angles. 

Cefte propofition eft manifeftepar la précédente , d'au tant que les 
Re&anglcs, dont l'vneft compris fous le rayon, & la moitié du circuit, & 
l'autre fous le demy rayon 6c le circuit total, ont leurs coftez réciproques, 
feront neceuaircment eigaux, partant le quarré de la moyenne propor- 
tionelle entre le demy-rayon & le circuit de tout polygone infcript au 
Cercle, eft cfgal au contenu du polygone infcript, ayant deux fois plus 
de coftez & d'angles que le premier. Ce qu'il falloit dcmonftrer. 

COROLLAIRE. i 

D'où il s'enfuit que le contenu de l'hexagone appliqué au demy rayon 
Fera fit latitude efgale à tous les trois coftez du triangle. 

Le dodécagone ainlî appliqué au demy rayon fera fa latitude efgale 
aux 6. coftez de l'hexagone. 

Le polygone de 2.4. coftez appliqué au demy rayon fera fa latitude ef- 
gale aux ii. coftez du dodécagone, & ainfi des autres à l'infiny, com- 
mençant au triangle. 

Pareillement l'o&ogonc eftant appliqué au demy rayon fera fa latitu- 
de efgale aux 4. coftez du quarré inknpt. 

Lcpolygoncde 16. coftez ainfi appliqué fera fa latitude efgale aux g. 
coftez deloctogoneinfcriptaumcfmc Cercle, & ami» des autres conic- 
cuuuement en progrcflïoJ. géométrique & proportion double de co- 
ftez & angles, commençant au quarre. 

Le contenu du décagone applique au demy rayon au Cerelc ou il eft: 

infcnpt,fcrafala C .cudce^ 

Le polygone de zo. coftez ainfi applique, fera fa latitude efgale aux 
10. coftez du décagone, ainfi des autres mlqucs à l'infiny , commençant 
du pentagone. 

% pROPa 
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PROPOSITION XIII. 

Le quarrc de la moyene proportionelle entre le 
rayon & la moitié de la circonférence, eft efgal au 
contenu du Cercle. 

D'autant que le rectangle fous le rayon & la moitié de la circonféren- 
ce cftefgaJ au triangle d'Archimcdc-, & partant à la fuperficie du Cercle: 
ceft pourquoy le quarré de la moyene proportionelle entre le rayon 
ou Scmidiametre du Cercle, &la moitié de la circonférence, fera elgal 
au contenu du Cercle. 

PROPOSITION XIV. 

Le qcarréduDiametre,ceftàdire, le quarré cir- 
cônfcript , a mefme proportion au Cercle que le Dia- 
mètre à la 4. partie de la circonférence. 
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D'autant que le Diamètre , lecofté du quarré cfgal au Cercle, & la 
quacriefmcparticdcla'circônfercncc, parla 6. proportion précédente 
font en proportion continue, donc par le Corollaire delà u>. propofi- 
tion du C. Element,lc quarré du Diametrc,fera au quarre clgal au Cercle, 
comme le Diamètre à la 4. ?** c dc la circonférence. Ce qui droit 

propofé. . , , 

D'où l'on peut voir manifeftemcnr4-crreur dc celuy qui acreu par 
fon ignorance, que le quarré du Diamètre auoitmefme proportion au 
Cercle, que le Diamètre à la ligne qui fouftcndla 4. parue dclacircon- 
ference , qui eft le cofté du quarré infeript au Cercle. 

Veu quefon opinion erronée eft, que le quarré de lamoycnnepro- 
portionclle entre le Diamètre A. C. ou M. N. & le cofté E. C. du 
quarré infeript , eft efgalau contenu du Cercle, lequel nous auonsde- 
monftré feulement efgal à l'octogone. 

Ailleurs , il fc deftruit luy mefme croyant, que le quarre du Diamètre a 
mcfme proportion au Cercle que 16. à iz. Donc par fon opinion im- 
pertinente, & par le Corollaire dc la 10. propofition du C. Elément, le 
Diamètre A. C. fera au cofté du quarré C. E. comme 16. a u. 
c'eftàdire,que la diagonale fera commcnfurablc en longitude au coite 
du quarré duquel elle eft diagonale ; Ce qui eft contre la dernière propo- 
fitiondu,o. Elément. Mais c'eft pcrdrelc temps de citer les proposions 
du 10. liurc d'Euclide,à celuy qui n'entend pas feulement celles du pre- 
micrliurc. 

PROPOSITION XV. 

Le quarré du rayon ou Semidiametre a mefme 
proportion au Cercle , que le mefme Semidiametre 
a à la moitié de la circonférence. 

Par ce que le Semidiametre eft au cofté du quarré e fgal au Ccrclc,com- 
me ledid cofté à la moitié de la circonférence. 

PROPOSITION XVI. 

Le quarré de la ligne perpendiculaire A. R. ou 
demy rayons, eft an Cercle comme la mefme ligne 
perpendiculaire du triangle infeript , a la troilielme 
partie de la circonférence fouftenuë du colle dud.t 
triangle. 
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D'autant, que la perpendiculaire A. R. eft au cofté du quarré c£ - 
gai au Cercle , comme îedict cofté eft à la 3. partie de la circonférence. 

PROPOSITION XVII. 

Tous Polygones inferipts au Cercle, ont mefme 
proportion entreux que les quatriefmes parties des 
circuits de leurs polygones inférieurs, auliïinfcripts; 
c'eft à dire, de ceux qui ont feulement la moitié des 
collez & des angles. 

Soient inferipts l'hexagone, octogone, & dodécagone; Iedisqueces 
trois polygones ont mefme proportion entr'eux que la 4. partie du cir- 
cuit du triangle , le cofté du quarré , & 3. demy rayons. 

D'autant que par la 7. propofition précédente le Rectangle compris 
fous le Diamètre , &la 4. partie, du circuit de quelconque polygone, eft 
efgal au côtenu du polygonc,ay ant 1. fois plus de coftez & d'angles : ainiï 
le Rcctâglc fous le Diametre,& la 4.partie du circuit du triangle eft efgal à 
l'hexagone : le Rectangle fous le Diamètre , & le cofté du quarré eft clgal 
à l'octogone -,1e Rectangle fous le Diamètre, & 3. demy rayons eft efgal 
au dodécagone ; Donc par la première du 6. Elément, ces 3. grands po- 
lygones ont mefme proportion entr'eux, que les quatriefmes parties des 
circuits delcurs polygones inférieurs. Ce qui eftoitpropofé. 

COROLLAIRE. 

D'où il s enfui* que l'hexagone appliqué au Diamètre fera en fa latitu- 
de -klu cofté du trianglc,ou la 4. partie du circuit. 

Le contenu du dodécagone appliqué au Diamètre, fera en fa latitude 
3. demy rayons , la 4. partie du circuit de l'hexagone. 

La fuperficie de la figure de 14. coftez, appliquée au Diamètre, fera en 
fa latitude 6. coftez du dodécagone , & ainîi des autres confecutiucmcnt, 
qui commencent au triangle. 

Scmblablemcnt l'octogone appliqué au Diamètre, fera en fa latitude 
le cofté du quarré Ion inférieur. 

Le contenu du polygone de la figure de 16. appliqué au Diamètre, fera 
en fa latitude 1. coftez del'octogonc. 

Le contenu du polygone de 31. appliqué au Diamètre, fera en fa lati- 
tude 4. coftez de la figure de 16. & ainfi des autres en continuant. 

Par ces applications précédentes, il eft facile à voir qu'elle proportion 
les polygones inferipts ont entr'eux , comme par exemple le triangle eft 

E n 
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à l'hexagone, comme la 8. partie de fon circuit à la 4. & l'hexagone a 
mefme proportion au dodécagone que la 4. partie du circuit du triangle, 
aux troisdemy rayons, qui eftla 4. partie du circuit de l'hexagone: & le 
dodecagoncame(meraifonaupolygonedei 4 . coftez,que 5 . demy rayôs 
aux 3. coftez du dodécagone, & le polygone de z 4 .coitcz, à mefme railon 
au polygone de 48-coftcz que 3. coftez du dodecagoncà 6. coftez de la fi- 
gure dei4.coftez,& ainiî des autres confequemment. 




PROPOSITION XVIII 



Tout polygone infeript au Cercle : à mefme raîfon 
auCerclequela quatriefme partie du circuit de fon 
polvcooe inférieur, qui a la moitié moins de coftez 
& d l^gles a à la 4. partiedela circonférence du mei- 
me Cercle. 

D'autant que le contenu de tout polygone appliqué au Diamètre 
faiû fa latitude eigalc a la 4. partie du circuit du polygone intérieur: aulh 
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le contenu du Cercle appliqué au Diamètre, faict fa latitude cfgalc a la 
4. partie de fa circonférence , donc par la première du 6. cefte propor- 
tion eft manifefte. 

COROLLAIRE. 

D'où il s'enfuit, que l'octogone a mcfme proportion au Cercle, que 
le cofté du quarré infeript A. M. à la 4. partie de la circonférence 
A. B. M. & que le polygone de 16. coftez a mefme proportion au Cer- 
cle, que les z. coftez de l'o&ogone G. F: F. B. à la 4. partie de la 
circonférence A. F. B. &ainh des autres. 

Et faut noter, que le quarré infeript cft au Cercle , comme le Semy dia- 
mètre à la 4. partie de la circonférence. 

Pareillement que l'hexagone a mefme proportion au Cercle, que la 4. 
partie du circuit du triangle à la 4. partie A. B. M. de la circonféren- 
ce du Cercle. 

Le dodécagone a mcfme proportion au Cercle, que 3. demy rayons, 
comme A. R. à la 4. partie de la circonférence, comme A. B. M. 

Le polygone de 14. coftez a mefme proportion au Cercle, que 3. co- 
ftez du dodécagone à la 4. partie de la circonférence. 

LcpoWonede 48. coftez a mefme proportion au Cercle, que 6. co- 
ftez du polygone de 14. à la 4. partie de la circonférence, & ainlî des au- 
tres confccutiucment. 

PROPOSITION XIX. 

Tous Polygones inferipts au Cercle ont mefme 
proportion entr'eux que lescircuits de leurs polygo- 
nes inférieurs aufli inferipts : fçauoir ceux qui ont feu- 
lement la moitié moins de collez Se d'angles. 

Soient infcriptsFhex|gonc, octogone, & dodécagone. le dis que ces 
polygones ont mefme proportion entr'eux que les circuits du triangle, 
du quarré & de l'hexagone , leurs inférieurs auifi inferits. 

D'autant que i'ay dcmonftré cy deuant, que les grands polygones ont 
mefme proportion entr'eux que les quatriefmcs parties, ou troifiefmes 
parties des circuits de leurs polygones inférieurs. Ilferancccflaire parla 
15. duf. élément, que les arquimultiplcs de telles parties, à fçauoir les to- 
tais circuits des polygones inférieurs, ayent entr'eux mefme proportion 
que leurs parties. Partant les polygones fuperieurs auront mcfme pro- 
portion enefeux que les circuits de leurs inférieurs .Ce quiclloitpropoie. 

E iij 
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AVTREMENT. 

D'autant que parles Corollaires de la it. il eft demonftré, que tout 
grand polygone infeript au Cercle , eftant appliqué au de m y rayon, faict 
(a latitude cfgalc au circuit total de fon polygone inférieur. Ccftàdirc, 
qui a feulement la moitié des coftez & des angles. Doncqucs par la pre- 
mière du 6. tous les polygones appliquez au demy rayon du Cercle, au- 
quel ils font inferipts, auront mefme proportion entr eux, que les circuits 
de leurs polygones inferipts, & inférieurs , qui ont feulement la moitié 
de coftez & aangles. Ce qu'il falloir demonitrer. 

COROLLAIRE. 

D'où s enfuyura aulTi lacognoilTance de proportion de tous les poly- 
gones inferipts, entr'eux. 

Scauoir , l'hexagone , l'octogone , décagone , dodccagone>^>olygones 
de 14. 16, 18. & 10. coftez & angles, ont mefme proportion entr eux 
que les circuits de leurs polygones infericurs,à fçauoir du triangle, quarré, 
pentagone, hexagone, heptagone, octogone , enneagone, & décago- 
ne ont cnrr'eux : ainli des autres polygones , iufques à l'infiny. 

PROPOSITION XX. 

Tout Polygone infeript au Cercle , a mefme raifon 
au Cercle, que le circuit du polygone, fon inférieur 
(ayant la moitié moins de collez « d'angles) a à tou- 
te la circonférence. 

Soient inferipts, comme en la 4. figure , l'ottogonc D. E. C F. B. 
L. K. L Iedis4uerodogoneamefmeraifonaucontenuduCeicle,que 

1 j ^ » c c «*,,r B C D. Jv. a a la circonférence 

le circuit du quarre ion intérieur d- • 
B. C. D. K. D-autantqu'.lcftdcmonftrepar la.S. proposer, précé- 
dente, que tout polygone infeript à mcfmc ra.fon au Cerc e.que la 4. par- 

j 1 V hrrrone inférieur a a U4. partie de la circonrercn- 

tie du circuit de ion polygone un*-» 1- r 

> cl îwvnfrone aura meime proportion au Cercle, que C 

ce:ceitpourquoy 1 oetogonc> t r Vc 

B le collé du quarre fon inférieur a,a la 4. partie de la circonférence C. F. 

«' 1 " , j„ f Elément tout le circuit du quarré aura melinc rai- 

B:maisparlaij. rtU >- 1 ' 1 . c } , „ , 

fon à la circonférence , que la quamefme partie du quarre a, a la 4. paire 

de la circonférence. Partant l'octogone aura mefme raifon au Cercle 
que les 4. coftez du quarré auront à la circonférence. Ce que nousauions 

à dcmonftrer. 
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AVTREMÊNt 



D'autant que le contenu du Cercle , eftant appliqué au 
faidt fa latitude cfgale à la circonférence , & vn Rcdanglc ei 



demy rayon 
:fgal au rrian- 

€ Tc^ÂSim«krMaisroaogone applique audiû demy rayon, fera la 

latitude cfcale aux 4- c° ftcz du 4 uarrc mfcri P c » P ar lc Corollairc dc noftrc 
il propofition. Donc par la i. du 6 Joftogonc aura mcfme railon au Cer- 
cle, que les 4. coftez du quarré à la circonférence. Ce que nous auions a 

dcmonftrer. ' , • , , 

Nous voyons icy rimperrinenec dc ecluy qui croy oit,que lc quarre de 
la ligne proportionelle Qjl entre le Diamctre,ou quarré circonlcript, 
& le cofté du quarré infeript en la i. figure ( qui n'eft rien que l'oclogonc ) 
cftoit efgal au Cercle: D'autant que lc quarré de la moyene propomonel- 
1c, a feulement mcfme proportion au Cercle, que les 4. collez du quarre 
infeript ont à la circôferéce. Son erreur fe voit aufli manifcitc quad il met 
le Cercle corne vnc grandeur my-toyenc entre lc quarré infeript, & ar- 
confeript, veu que cefte-dite grandeur, eft feulement le dodécagone qui a 
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mcfme raifon au Cercle, que les fix coftez de l'hexagone, à la circonfé- 
rence. 

COROLLAIRE I. 

Il cft cuident que tout polygone infcript au Cercle, cftant appliqué au 
dcmy rayon , ou quart du Diamètre , fait en fa latitude , le circuit du poly- 

Îronc fon inférieur, comme l'hexagone appliqué au dcmy rayon , faict la 
atitude cigale aux 3. collez du triangle,infcript au mcfme Cercle , loc~to- 
gonc ainfi appliqué au dcmy rayon, faitt en là latitude vne ligne efgale 
aux 4. collez du quarré fon inférieur , ainfi des autœs. 

Mais que dirons nous des polygones inferipts, qui n'ont point d'infé- 
rieur, comme le triangle , le quarré, cVc. ? 

le disque le Triangle appliqué au demy rayonnera 
fa latitude efgale à la moitié de fon circuit. 

D'autant que le Rc&anglc fous A. R. le triple de A. S. demy rayon, 
& E. V. d'vn collé, cft cfgal au triangle infcript : le Rectangle Compris 
foubsA. S. &c le triple de E, V. c'eft à dire la moitié du circuit du trian- 
gle, cftant efgal au premier Rectangle, àcaufe de leurs collez récipro- 
ques, fera aufli cfgal au triangle. Doncques le triangle appliqué au demy 
rayon faid fa latitude efgale à fon demy circuit. Ce qui eft auflï manife- 
fte, d'autant que le triangle cft lamoitié de l'hexagone. Doncques veu 
que 1 hexagone appliqué au dcmy rayon , faift en fa laritudc le circuit to- 
tal du triangle, il faut que le triangle ainfi applique face en fa latitude la 
moitié de fon circuit, ou , vncofté & demy. 

Le Qnarré du rayon appliqué à la quatriefme partie 
du Diamètre, faid fa latitude efgale au mefme Dia- 
mètre ;& au contraire appliqué au Diamètre faid fa 
latitude efgale à la quatriefme partie du Diamètre. 

Le Quarré du rayon applique au coftédu triangle, 
fera fa lacitude'efgale à latroificfme partie dudit co- 
fté,& au contraire. 

Car fi en la 3 . figure, ou le cofté A. E. du triangle coupe le rayon 
K. G. foitmarqué X. nous verrons deux triangles A. E. G. E. X. G 
fcmblablcs, parce que l'angle X. G. E. au centre , cft cfgal a la moine 
dcl angle E. G. D. donc cfgal à l'angle G. A. E. & parconfequenc 
l'angle G. E. A. donc l'angle G. X. E. fera efgal a l'angle A. G. t. 
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c'eft pourquoy il fera comme A. E. à E G. ainfi E. G. a E. X. 
mais E. X. eft la troificfmc partie de A. E. d'autant que A. X. cftà 
X. E. comme A. G. à G. R. partant le quarré du rayon E. G. ap- 
pliqué au cofté du triangle A. E. fai& fa latitude efgalc à E. X, la 3. 
partie dudit cofté. Ge que nous auons à dcmonftrer. 




Q D P 

. ■ 

Par cefte ftruc"ture nous pouuons dcmonftrer autrement cela qu'Eu- 
clidcadcmonftréàla a. dur?. Elément Ufçauoir que le quarré de A. E. 
cofté du triangle arquilateral , eft triple du quarré du rayon G. E. d'au- 
tant que nous auons monftré que le redtangle compris fous A.E.X. eft 
clgal au quarré du rayon E. G. Et veu que la ligne A. X. eft double 
àlaligne X. E. lerc&angle E. A.X. fera double du rectangle A.E.X. 
Doncqucs tous les x. rcftangles cnfemble feront triples du rectangle 
A. E. X. C'eft à dire du quarré du rayon E. G. Mais le quarré de A. E. 
eft cfgal à fes deux rectangles par la i. proportion du z. Elément : Par- 
tant le quarré de A. E. fera triple au quarré du rayon E, G. Ce qu'il 
falloir demonftrer. 

Ainfi nous voyons que le quarré de A. E. ( lequel eft efgal au dode- 

F 
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cazonc)cft aufli c%al au gnomon, K. QJ>. O. A. G. Qui contient 
quarjez du rayon , donc la différence encre le dodécagone , & le quarré 
ii Diamctrc,ouarcoii(cnpt, eit le quarré du rayon par laquelle aufli 
lçdiddodecagonceftplusgrandquclequarréinfcnpt. 

0 faut aufli remarquer que le quarré de A. E. coite du tnanglc,eft 
moyen proportioncl Géométrie entre le quarré du Diamètre , & le quar- 
ré du perpendiculaire A. R. du triangle. Mais le quarré de A. E. eft 
vne moyenne grandeur en efgalité Arithmétique entre le quarré du Dia- 
mètre, & le quarré infeript. Comme nous auons demoniîré en noftrc 3. 

propofition. 

Mais.retournons d'où nous auons fai<St digreflion. 

Le Quarré du rayon applique au demy rayon , faiâ 
falatituâe efgale au Diamètre , ou moitié du circuit 

dudift quarré. 

Le Quarré infeript appliqué audemyrayon,faictia 
latitudeefgaleauxdeuxDiametres, ou Tes deux dia- 
gonales. _ . . 

Le Quarré circonfeript ainfi appliqué,faict la latitu- 
de efgale à 4 . Diametres,oufon circuit. 

D'où il s'enfuit que le quarré du rayon, le triangle, quarré infeript, 
& quarré circonfeript , ont mefme proportion au contenu du Ccrclc,que 
le Diamètre ; le demy circuit du triangle ; Deux Diamètres & 4. Diame - 
très ont à la circonférence du Cercle : D'autant que le Cercle citant appli- 
qué au demy rayon , feiâ fa latitude efgale à la circonférence^ 

Doncques le Quarré du Diamètre a mefme propor- 
tion auCercle^uefon circuit à la circonférence. 

COROLLAIRE H. 

Deceftepropofit^ 

«^ K &^t& décagone, dodécagone, polygo- 
Commel'^ 

feneurs, à fçauoir du triangle , quatre , pentagone | g 

ne,oaôgone,cnneagone,^ecagone, enta iacirconteren jp 

de ou ils font inferipts , & ainfi des ^ nc 

Icy nous remarquerons que nul polygone mlcript 
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peutcftreefgalaudicl: Ccrclc.Car foie entendu vn polygone de 100,000, 
000, de collez & angles, lnfcript dans vn Cercle , il aura feulement mef- 
mc raifon au Cercle, que le circuitdc fon polygone inférieur de yo, 000, 
000. a , à la circonférence dudift Cercle* 

Châtions donc bien loing de l'efcnolc des Sciences ce Monftre d'igno- 
rance, qui veut efgalcr, non feulement le circuitdc l'hexagone à la cir- 
conférence de fon Cercle , mais auifi tantoft lo&ogonc , tantoft le dodé- 
cagone au contenu dudict Cercle. 

le veux paner icy foubs filence ce Do&e perfonnage ( que i'honore 
pour fes lettres humaines) qui penfoit auoir demonftré que le circuit 
du dodécagone eftoit plus grand que la circonférence du Cerclc.il n'a pas 
tiré après loy l'clchcllc de faufTc Quadrature. 

le ne parleray pas aufli de ceux qui cherchoient la Quadrature entre 
deux moyennes proportioncllcs. N'y de ceux qui veulent clgalcr quel- 
que portion de circonferenccaux tâgcntes,lefquels palTans outre les limi- 
tes d'Archimcdc,& ne fuyuans le fentier tracé dcsvrayes fcicnccs , tom- 
bent en pluficurs erreurs. 

Mais faifonseftat des labeurs du tref-doetc, & trcs-fubtil Viettc, du 
calcul tres-exadb de Ludolphc à Ceulcn , des belles conceptions & in- 
uentions de Vvillebrordus Snellius *. lefquels trois dignes lumières des 
Mathématiques, rccognoifTans qu'ils ne pourroient comprendre ny dé- 
terminer praîcifement cefte ligne ambiticufe,& diuine de laCirconfcren- 
cciSymbolc de la diuinité & de l'infinité , ils ont toutesfois limité &: bor- 
né de deux limites bien proches, cnfuiuant toufiourslcs traces &vefti- 
ges du diuin Archimcdc. 

PROPOSITION XXI. 

Si dans vn Cercle il y a vn quarré infeript, & vn 
quarrécirconfeript, commeenlaz figure, le dis que 
le quarré infeript elt moyê proportionelen progref- 
fionarichtnetiqueentreledoublede 4 . fegments faits 
par les coftez du mefme quarré, & le double des 4. fi- 
gures mixtilignes externes. Ceftàdire, le quarré in- 
icripteft vne figure mytoyenne entre le double de la 
dirîeréce entre le quarré circonfcript& le Cercle: & 
le double de la différence entre le Cercle & le quarré 
mfçript. 

Autrement. I'ay veu cefte proportion bien plusfuccin&cment en 
ces paroles, dans les eferipts de Monficur de S.Clair. 

F ij 
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QuAdratominfriptumsjtmtdium^ 
interdupUtamdifferentUm^ua quadratumcirconfcriptum exce- 
ditcirculum: Etduplatam dtffcrentiam qua circulas excéda qua- 
dratuminfcriptom. 

Profofcio hdc verèy'vt «//> précédentes, digna Pytbagoreo fan»0Mf GU 
crijicio Mufis ey JpoUini. 




1 arec que nous auonsprouué cy deuant , que l'hexagone irrcgulicx 
L. A. S. R. E. M. eft la moitié du trapèze L. E. A. M. par confe- 
qucntefgalau petit trapèze A. S. R. E. l'autre moitié. Il eft cuident 
que l'hexagone irregulier excède les deux figures mixtilignes F. L. A. 
& M. F. E. par 3. petits fegments dodécagones. Doncques le trapeze 
A. S. R. E. excédera les deux dictes figures mixtilignes par la quantité 
de trois petits fegments dodécagones. Mais le fegment A. F. E. G. ex- 
cède le trapèze A. S. R. E. par la quantité de trois petits fegments do- 
décagones. Ceftpourquoy nous aurons en progrcflion Arithmétique 



Digitized by Gdo 



Réfutation de Ufuulfe , & chemn de U vraje Quadrature. 4j 

trois grandeurs , qui auront cfgalité de différences. Sçauoir , les deux fi- 
gures mixtilignes F. L. A. & F. E. M. ou pour conioindre tous 
deux enfcmble la figure angulaire F. L. V. à la i. figure plus grande, 
eft le trapèze A. S. R. E. qui excède la figure angulaire de 3. fegments 
dodécagones. La 3. figure eft le (ègment A. F. E. G. qui eft plus grand 
que le trapèze par la différence de 3. petits fegments dodécagones. Il eft 
euident, que les doubles de cefdi&es trois grandeurs feront tout de mef- 
mes proportionellcs en progrcilion Arithmétique. Sçauoir eft, les z. fi- 
gures angulaires F. L. V. A. & F. M. El. Au 1. lieu le double 
du petit trapèze eft le triangle A. E. D. qui excède les figures angulai- 
res de fix fegments dodécagones. Au 3. lie^ le double du fegment A. F. 

E. G. qui eft le grand fegmenc L. P. M. F. qui excède le triangle 
A. E. D. par fix fegments du dodécagone. Et fi nous doublons enco- 
res ces trois dernières grandeurs , ainfi proportionclles , nous aurons en 
premier lieu , toutes les 4. figures mixtilignes angulaires , fçauoir F. L. 
V: M. F. I: N. I. T: & O. T. V. qui font la différence entre le 
quarré circonfeript & le Cercle. Au 1. lieu , nous aurons le^crianglc 
A. E. C. ou la figure Hypocratiquc A. K. C.B. quicxcederales4. 
figures angulaires par u. petits fegments dodécagones. Au 3. lieu nous 
aurons cous les 4. fegmentsfai&s chns le Cercle , par les 4. coftez du quar- 
ré infeript , fçauoir A. F. E: E. I. C: C. T. K: & K. V. A. Icf- 
quels excédent la figure lunaire Hypocratique A. K- C. B. ou le 
triangle A. E. C. par iz. petits fegments dodécagones. Enfin fi 
nous doublons ces trois dernières grandeurs proportionellcs en progfef- 
fion Arithmétique. Le double des 4. figures mèceiligncs angulaires L. 

F. V: F. M. I: N. I. T: O. T. V. fera au premier lieu. Au 2. fera 
le quarré infcnpt A. E. C. K. qui excède le double dcfdictes 4. figu- 
res angulaires parla quantité dc^. petits fegments dodécagones. Com- 
me nous auons demonftré. Au 3. lieu nous aurons le double de 4. feg- 
ments faicts par les 4. coftez du quarré infeript: fçauoir eft ledoublcdc 
ces 4. A. F. E: E. I. C: C. T. K: & K. V. A. lequel dou- 
ble eft plus grand que le quarré infeript, par la quantité de 14. petits feg- 
ments de la figure dodécagone. Doncques la vérité de ma Propofition 
eftmanifefte , que le quarré infeript A. E. C. K. eft moyen pro- 
pordoncl Arithmetic entre le double de la différence du quarré circon-* 
icript, & fon Cercle, & le double de la différence du Cercle, & quarré 
infeript. Ce qu'il falloit dcmonftrcr. 

Mais pour rendre plus claire cefte mienne Demonftration. le vous 
feray voir briefuement le contenu dicclle , comme en vn tableau. 
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I. 

La Heure angu- 
laire. 
F. L. V. A. 


X. 

Le trapèze. 
A. S. R, £. 


3- 

Le fegment. 
A. F. E. 


4- 

Différence, 
3. petits fegmets 
dodécagones. 


Deux figures an- 
gulaires. 
L.F.V. &M.F.I. 


Le triangle. 
A. E. D. 


Le fegment. 
L. P. M. F. 


Différence, 
6.petits fegmets 
dodécagones. 


Les 4. figures an- 
gulaires. 
L.F.V: M.F.I. 

N.I.T: T.O.V. 


Le triangle. 

A. E. C. 
ou figure lunaire 
Hypocratique. 

A. B. C. K. 


Lcs4.fcgments. 
A. F. E: E. I. C: 
C.T.K: K.V.A. 


Différence, 
iz. petits feg- 
ments dodéca- 
gones. 


Le Double des 
4. figures angu- 
laires. 


Le quarré in- 
feript. 

A. E. C. K. 


Le Double des 
4. fegments in- 
ternes. 


Différence, 14. 
fegments dode- 
'cagoncs. 



COROLLAIRE. 

Doncques le quarré circonfeript , fera efgal à la fomme totale de tou- 
tes les deux differcncesdoubles,àcaufedela propriété de trois propor- 
tionnes en proeremon Arithmétique. Comme 36. 4 ^48.outoufiours 
la fomme des deux extrêmes eft double du moyen comme 36. & 4». 
font 84. autantquele doublede 4*. Maille double ^du quatre infcript, 
{quieft noftre moyenne grandeur en progreffion Anthmetiquc,) eit le 
ouarré circonfeript. Donc il eft efgal a la fomme totale des deux differcn- 
às doubles. Cclaeftauffimanifcfte,parlaconftruaion de la z figure, 
Parcequcenicelle A. D. E. eft efgal au trapèze L. A. E. M. qu, 
contient toutes les deux différences des deux quarts des quarrez. 

Doncques le quarré infeript eft efgal à toutes les deux différences, fea- 
uoir tamàcelleouicftentrclequ^ 

cftcntrelcCercle&lcquarré circonfeript, de toutes les deux différences 

d °Detcftcdemonftrari^^ dc noftrc Scott ? 

quifcpcrfuadoitauoir demonftré , que le triangle A E. C. aucclah- 
eu c lunaire Hypocratique A. B. C. K. Ceft à due le quatre infcnpt 
g A Ur E. C. K. £*é£î^n*^ ±<* 4 p figu- angula, 
tes mixtiUgncs externes : fçauoir eft L. F. V: M. F. I • N. 1. 1 . « 
Î!S V. Inquoyilsefttrompércarileftplusgranddex^regmentsdo- 



Digitized by Google 



\efrtaticn de lafaulft, & chemin de U Vr*?<r QutAntlure. 47 

décagones. Semblablemcnt par la mefmc dcmonllration , toutes fes au- 
tres erreurs font defcouuertcs. 

Vovez maintenant , comme ma Dcmonftration ligneaire fymbohfc 
auec la belle , & îubtilcinuention du dmin Archimcdc, en fa x. propo- 
tion dcfaCyclometric. Où il demonllre par nombres & lignes , que le 
quarré du Diamètre* racfrae proportion au Cercle , que 14. à 11. Soit 
doncquesle quarré circonfeript L. M. N. O 84. le Cercle A. E. C. 
K. 66. lû différence entre les deux fera 18. pour la grandeur des 4. fi- 
gures angulaires mixtilignes L. F. V: M. F. I: N. I. T. & T.O.V. 
te quarré infetipt 41. ia différence entre le quarré infeript & le Cercle 14. 
pourla valeur des 4. fegments internes A. F. E: EL C: C. T. K: 
K. V. A. le double de la différence entre le quarré circonfeript &: le 
Cercle,, eft 36. le double de la différence entre le Cercle & quarré infeript 
48. Mais entre 36. & 48. le nombre mytoyen cft 41. valeur du quarré 
infeript A. E. C. K. différent de 36. par 6. & 48. d'autant. 

Voylala vérité de la demonftration d'Archimede par nombres con- 
fonant auec noftrc demonftration purement ligneaire & géométrique. 

Celle inuentionbanira tout fcrupulc de ceux qui blafmcnt les nom- 
bres d'Archimede , adaptez en fes dcmonitrarions géométriques. Car 
comme dict le tref-docte & tref-fubtil V iete, contre IofephusScaliger. 
Onmno ^Anthmetica, tam (cientia cfi, quant G eometria, magnitudines rationales 
rationalisas numeris, irrationalesirrationalibufrommodedefignantur. Qiùper 
numéros magnitudines metitur fi fuo cakuïo alias is deftrebendir , qttam re ipfit 
Jtnr , non artis ,fcd artifîcisculpa eft. 

Ayant loccafion , ic ne veuxpas vousfruftrcr dVnc Cyclometrie très 
facile, &aufli proche de la vérité, que les termes d'Archimede en fa 1. 
propofitiondcladimenfionduCcrclc, conceue en ce fens. Le Cercle a 
vne raifon au quarré de ion Diamètre , comme 11. a 14. Multiplions 
donc 14. par 14. nous aurons 336. pour le quarré circonfeript L. 
M. N. O. Et multiplions 11. par 14. aufli nous aurons le contenu du 
Cercle A. E. C. K. 164. la différence de ces deux icra 71. pour la 
grandeur des 4. figures angulaires ifofcclcs,& mixtilignes, le doub le dcf. 
quels fera 144. Pour le quarré infeript A. E. C. K. nous aurons 
168. Donc pourles 4. figures A. F. E: E. I. C: C. T. R: R. V. A. 
Nous aurpns <>6. le double dcfqucîs 'fera 191. Maintenant nous voyons 
que le quarré infeript 168. cil le moyen proportioncl Arithmcric entre 
144. (çauoir le double des 4. figures angulaires ,& le double de 4. feg- 
ments qu'il contient i<>x. excédent le quarré par 14. comme le quarré 
168. excède le double des 4. figures angulaires 144. auflîpari4. qui font 
nos 14. petits fegments faicts par les collez du dodécagone. Doncqucs 
dcfqucllcs parties tout le Cercle contient 164. le quadrantoula4. partie 
A. F. E. D. contiendra 66. lctriangle A. D. E. qui eft la 4. partiedu 
quarré infeript 168. aura 41. Et par ce que le dodécagone eft vne figure 
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mytoycne entre le quarré circonfcripc 336. U le quatre inferipe iCS. il 
contiendra iji. la 4. partie pour le pentagone A. S. R. E. D. aura 
63. Oltons le triangle 41. reftera 11. pour le petit trapèze A. S. R.E. 

Si nous oftons le pentagone A. S. R. E. D. 63. c'eftà dire, la 4. partie 
du dodécagone de la 4. partie du Cercle 66. reliera 3. pour la valeur des 
trois petits fegments dodécagones. Ainfi chacun vaudra vn,dcquoy tout 
le CercleVonuent 16 v . Mais par ce que nous auons demonftrc que l'he- 
xagone irregulicr L. A. S. R. E. M. eit cfgal au petit trapèze A S. 
R. E. doncqucslcdict hexagone contiendra ». dequoy ayant ofte es 
trois fegments qui valent 3. ilsrefteronc «8. pour les u figures mixtiii- 
gnes L F. A : M. F. E ainfi chaque figure angulaire contiendra ,8. 
Voyla maintenant la dimenfion de nçltrc Cercle fuyuant les vclliges du 
docte Archimcdc ,U dort nnc duquel , faid vnc harmonie contenante 
aucc nos dcmonltrarions précédentes. 

M rs par ce que la proportion du quarre circontcnpt au contenu du 
Cercle citquclqu e P ru P ms o ran ^ e S uc "*^y a moyen de rendre la 
Geodatfie du Cercle plus Éxa&c, en imitant le Doclc &fubtilViece , & 
l'exact calcul de ce grand Arithméticien Ludolphe à Cculen , qui cnlui- 
uant les traitts d'Archimcde, ont approché plus prez à la p.u fai&cCy- 
clomctric. 

Mettons 
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Mettons donc par exemple, que le diamètre. A. C. (bit 200, ooo* 
le quarré circonfeript L. M. N. O. fera 40, 000, 600, ooo, le dodé- 
cagone, fera 30, 000, 000, 000. le quarré infeript 10. 000, 000, 000, 
la circonférence du Cercle 618,3 18. le contenu du Cercle 31, f n, «>i<j, 536, 
duquel ayant ofté le dodécagone, il reliera 1,41;, 7x6, 536. pour les u. 
fegments : tellement que chaque fegment fai£t par A. S : S. R: R. E. 
aura 117, 993, 878. la 4. partie du quarré infeript 5000, 000, 000. 
qui cft le triangle A. D. E. la 4. partie du dodécagone 7, 500 , 000, 
000. Doncqucs le trapèze A. S:S..R: R. E. aura i,joo, 000, 000. 
dans lequel trapèze les trois fegments du dodécagone qui valent 353,5)81, 
£34. feront contenus 7. fois, éc d'auantage. 

En fin veu que i'ay demonftré que le quarré du Diamètre a mefmc 
proportion au Cercle, que (on circuit à la circonférence. Doncqucs l'a- 
nalogie fera telle 

Comme 800, 000. cft à 618, 318. ainfi cft 40, 000, 000, 000. 
le quarré du Diamètre, au contenu du Cercle 31, 415,516, 536. 

Par cydeuant nous auons explique les analogies & proportions que 
diuers Polygones ont entr eux,& lcCcrcle,felon la grandeur de leurs cfpa- 
ces ou contenus : Il refte que nous recherchions les harmonies deleurs cir- 
cuits , unt entreux , qu'eftant comparez aucc le Cercle , & fon Diamètre. 
Les circuits de trois Polygones intérieurs à l'hexagone, ont plus grando 
proportion au Diamètre , que double, & moindre que triple. 
• ' ' ' • . : '/ • 



Du Triangle infeript. 
PROPOSITION XXlt 



î 



Le circuit du Triangle aequilateral infeript , a mef- 
me proportion à la circonférence de fon Cercle, 
que le double du contenu du triangle a au contenu 
dudift Cercle. 

D'autant que le double du contenu cft l'hexagone, & par les u.&*a 
propofitions précédentes, l'hexagone applique au demyrayon,faic~tfa 
latitude efgale au circuit du triangle , & le contenu du Cercle ainfi appli- 
qué, faift en fa latitude la circonférence. Donc parla 1. du 6. Elément, 
le circuit duTrianglc eft à la drconfercnce,comme le double de fon con- 
tenu cft au Cercle. 

COROLLAIRE. ,., 

D'où il senfuit que le cofté A . E. du triangle, eft à la 3. partie dç la 
circonférence A. K. E. comnÉcrhcxagonfi eft auCcrd*. 

G 
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Lecoftc du triangle 17310;!, le circuit cft j, i<>é, i;x. la circon- 
fcrcncccft, £,183 18;. 

PROPOSITION XXIII. 

Le circuit du Triangle eft au Diamètre, comme 
l'hexagone à la 3. gartie du Dodécagone. 

Par ce que le Dodécagone appliqué au demy rayon, faicl fa latitude 
cfgale aux 6. collez de 1 hexagone : Doncques le Rectangle compris 
fous le demy rayon , & i . coftez de l'hexagone , cft efgal à la 3.parric du 
Dodécagone :& le Rectangle fous le demy rayon, & 3.coftczdu Trian- 
gle, eft efgal à l'hexagone: partant les 3. coftez du Triangle auront mcC- 
mc raifon aux 2. coftez de l'hexagone , ( c cft à dire Diamètre , ) que l'he- 
xagone a àla 3. partie du dodécagone. 

COROLLAIRE. 
D'où s'enfuit , que le circuit du Tri angle eft au Diamètre , comme l'he- 
xagone eft à la 4. partie du quatre du Diamètre, c'eft à dire, quarré du 
rayon : ou la moitié du quarré infeript, ou Triangle A. K. M. ou la? 
différence entre le quarré eifeonfeript, & le Dodécagone. 

PROPOSITION XXIV. 

< 

Le circuit du Triangle eft efgal à vne ligne 
moyenne proportioneile entre le circuit de l'hexa- 
gone , & z. Diamètres &: vn quart. 

D'autant qu'en la 3. figure le Diamètre D. A. cft au cofté du Trian- 
gle A. E. comme A. E. aux 3. quarts du Diamètre , auauoir 
A. R. Doncques le triple de A. D. c'eft à dire le circuit de l'hexago- 
ne, cft au triple de A. E. c'eft à dire le circuit du Triangle , comme ledit 
circuit cft au triple de A. R. qui vaut deux Diamètres &vn quart. 

COROLLAIRE. 

D'où s'enfuit que le quarré du circuit du Triangle, eft efgal au Re- 
ctangle, compris fous trois Diamètres, & 1. Diamètres & ~. 

PROPOSITION XXV. 
Le circuit du Triangle, a mefrae proportion au 
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circuit de l'hexagone, que l'hexagone a au contenu 
du dodécagone. 

- 

D'autant que par la m. propoiicion le dodécagone appliqué au dé- 
ni y rayon , faicl: {à latitude efgale au circuit de l'hexagone : & l'hexagone 
ainfi appliqué faid en fa latitude le circuit du Triangle. Doncquespar 
lai. du 6. Elément, la propofmon eft manifefte. 

COROLLAIRE. 

D'où il s'enfuit, que l'hexagone , eft au dodécagone , comme les 3. 
coftez du Triangle font au 3. Diamètres. En nombres. Comme p 9 6.iji* 
à 6 y 000, 000. 

PROPOSITION XXVI. 
+ 

Le circuit du Triangle a mefme proportion au 
circuit de quelconque Polygene , que l'hexagone a 
au fupericur dudit Polygone , ayant 2. fois plus de 
coftez 6c d'angles. 

Comme par exemple , le dis que le circuit du Triangle a mefme pro- 
portion au circuit du Quarré, Pentagone, O&ogonc, que l'hexago- 
ne a à leurs fupericurs : affauoir, l'Octogone, Décagone & Polygone 
de 16. coftez. D'autant que l'hexagone, Octogone,Dccagonc & Poly- 
gone de 16. coftez , cftans appliquez au demy rayon , font leurs latitu- 
des cfgales , aux circuits des Polygones leurs inférieurs, aiïauoir aux cir- 
cuits du Triangle, Quatre, Pentagone, & Octogone. Doncqucs parla 
1. du 6. Elément, les 4. circuits auront mefme raifon entr'eux, que les 
4. Polygones fupericurs , l'hexagone , l'octogone, décagone, & poly- 
gone de 16. coftez, ont entr'eux. 

COROLLAIRE. 

D'oùilcft manifefte , quclcs 3. cô"ftcz du Triangle ont mefme rai- 
fon aux 4. coftez du quarré mfeript, que l'hexagone à l'octogone , ôc 
que les 3. coftez du Triangle ont mefme raifon aux $. coftez du pentago- 
ne , que l'hexagone a au décagone. Bref que les 3. coftez du Triangle 
ont mefme raiion au circuit du Polygone de 48. coftez, que l'hexagone 
a au Polygone de $6. 

C ij 
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Nous pouuons conccuoir ce théorème précèdent plus généralement. 

PROPOSITION XXVII. 

THEOREME GENERAL. 

Le circuit de tout Polygone a mefme propor- 
tion au circuit de quelconque autre: que le conte- 
nu de fon fuperieur a au contenu du fuperieur de 
l'autre. 

Par exemple. le dis que le circuit du quarrc a mefme raifon au circuit 
de l'hexagone, que le contenu de l'o&ogonc a au contenu du Dodéca- 
gone. Car le contenu de l'odogone appliqué au demy rayon , faict fa la- 
titude efgale au circuit du quarré , & le Dodécagone ainfi appliqué faict 
en fa latitude le circuit de lnexagonc: c'cft pourquoyparla i. du 6. Elé- 
ment le circuit du quarrc fera au circuitdc l'hexagone , c||mc le conte- 
nu de l'o&ogonc fon fuperieur eft au contenu du dodécagone fupericur 
de l'autre. Par mefme raifon les 8. coftez de l'o&ogone ont mefme pro- 
portion aux u. coftez du dodécagone, que le contenu du polygone de 
16. coftczaau contenu du polygone de 14. Ainfi des autres polygones 
inferipts au Cercle , iufqucs a l'inhny. 

COROLLAIRE. 

Les parties auflî des circuits s'entre refpondans, ont mefme propor- 
tion- que les circuits totals, comme la 3. ou 4. partie du circuit de tout 
polygone a mefme raifon àlaj. ou 4. partie de quelconque autre poly- 
gone, que le contenu de fon fuperieur a au contenu des fupcrieursde 
Pautre. Cela eft euident par les applications précédentes, & la 15- pro- 
pofitiondu 5. Elément. D'où il s'enfuit, que le cofté du Triangle eft au 
Diamètre, ou 3. parue du circuit de l'hexagone, comme l'hexagone eft 
au dodécagone , ou comme le quarré de la moyenc propbrtionellc entre 
la perpendiculaire A. R. & le cofté A. E. eft au quarré du cofté A. E. 
en la 3. figure. 

PROPOSITION XXVIII. 

THEOREME GENERAL. 

Le circuit de tout Polygone a mefme raifon à la 
circonférence du Cercle, que le contenu* de fon 
fuperieur a au contenu du Cercle. 
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Par exemple. le dis que le circuit de l'hexagone a mefme raifon à la cir- 
conférence du Cercle, où il eft infeript, que le contenu du dodécagone 
a au contenu du Cercle. D'autant que le Cercle n'a point de polygone 
fuperieur infeript que foy mefme. Parce que le Dodécagone eftant ap- 
pliqué au demy rayon faift en fa latitude le circuit de l'hexagone, &le 
Cercle ainfi appliqué fai& fa latitude efgalc à la circonférence. Donc- 
quesecs 2. rectangles de mefme hauteur auront mefme proportion en- 
tr'eux , que leurs baies aifauoir le circuit de l'hexagone & la circonferéce. 

Ainfi le circuit du Triangle eft à la circonférence de fon Cercle , com- 
me l'hexagone au Cercle. 

PROPOSITION XXIX. 

THEOREME GENERAL. 

Tout Polygone infeript eft à fon fuperieur, ayant 
deux fois plus de coftez & d'angles , comme eft la 
ligne perpendiculaire ( qui eft tirée du centre fur 
le cofte de l'inférieur ) au rayon du Cercle où ils 
font inferipts. 

M c ist 



j4 Réfutation de la faulfe , & chemin de U iraje ShudratUft. 

D'autant qu'en la 4. figure le Triangle A. C. G. eft au Triangle 
A. CF. comme la perpendiculaire A. G. eftà A. F. le Diamètre 
parlai, du c. Elément. Doncqucs parla 15. du 5. Isquimultiple du 
Triangle A. C. G. ( c'eft à dire ,1c Polygone inférieur) fera a lsqui- 
multiple du Triangle A. C. F. ( Polygone fuperieur , ayant jt. fois 
plus de coftez & angles. ) comme A. G. perpendiculaire au rayon 
A F. 

Du Quarré infeript. 

PROPOSITION XXX 

Le circuit du Quarré infeript a mefme propor- 
tion au Diamètre , que l'o&ogone infeript a au 
quarré du rayon. 

D'autant que l'oftogone appliqué au demy rayon faift fa latitude ef- 
gale aux 4. coftez du quarré infeript : & le rectangle compris fous le dc- 
my rayon & Diamètre, eftcfgal au quarré du rayon. Doncqucs par Ici. 
du 6. Elément, le circuit du quarré eft au Diamètre, comme loctogo- 
-nc au quarré de rayon, ou la moitié du quarré infcript, ou la 4. partie 
du quarré circonlcript. 

EN NOMBRES. 

Le cofté du quarré infeript contient 1.414.113. lecircuit $6j6 
8j4 i±? le Diamètre x t 000, 000. 

PROPOSITION XXXI. 

Le circuit du Quarré eft efgal à vne ligne moye- 
ne proportionelle entre les v Diarnetres , ou dia- 
gonales du quarré infeript , & le circuit du quarré 
circonfeript. 

D'autant qu'en la 3. figure le rectangle A. D. R. fous le Diamètre 
& demyray on, eftcfgal à^a moitié du quarré mfcript. Doncqucs le re- 
ctangle fous le demyrayô, & deux Diamètres eft efgal au quarre infeript, 
&: le rectangle fous le demyrayon, & 4. coftez du quarré inferipr , cit cil 
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gai à l'o.&ogone par noftre y.propo/itiô,&: le rcdlangle fous le demyrayô, 
&4.diametfese(tefgal auquarrccirconfcript. Mais ces 3. rectangles cf. 
gaux au Quarré infeript, l'octogone, & Quarré circonfeript, fonteonà- 
nues proportionclles par noftre y &parlai. du 6. Elément, ils ontmef- 
meproporoonentr' eux que leurs baies. Doncqucslesi. Diamètres t les 
4. collez du quarré infcript,& les 4. collez du quarré circonfcripc feront 
continues proportionnelles, & par confequent le circuit du quarré in- 
feript, fera là moyenne proportionelle , entre les i. Diamètres ôc lé cir- 
cuit du quarré circonfeript , ce qu'il falloir demonilrcr. 

A VT REMENT. 
• 

D'autant qu'en la ?. figure G. A. le femidiametre: A . K- cofté du quarré: 
D. A. Diamètre : font 3. lignes côtinucs proportionelles;donc le quadru- 
ple de G. A . (c'ell à dire 1. Diamètres ) le quadruple de K. A. (c'eit à dire, 
circuit du quarré) & le quadruple de A. D- (c'ell à dire, le quarré cir- 
confcript,leront 3. continues proportionclles ; par conlequent le circuit 
du quarré, fera vnc ligne moyenne proportionelle entre les z.Diamctrcs. 

COROLLAIRE. " • - 

D'où s'enfuit que le quarré du circuit du quarré infeript, eft efgal au 
rectangle compris fous 1. diamètres & 4 . diamètres. 

PROPOSITION XXXII. 

Le circuit du Quarré à mefme proportion au cir- 
cuit du Triagle , Pentagone, Hexagone,&c. que l'O- 
' dtogone a à 1 Hexagone, Décagone & Dodécagone. 

Cela eft manifelle par la propolition générale. 

COROLLAIRE. 

D'où s'enfuit que le collé du quarré à mefine raifon au perpendiculai- 
re A. R. du Triangle, que l'octogone a à l'hexagone par la if. du $. 

Elément. 'j 

.......... ( 

PROPOSITION XXXIII. 

Le circuit du Quarc à mefme proportion à la cir- 
conférence du Cercle, où il eft infeript: que l'octo- 
gone a au contenu du Cercle* 

- 
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CeftcpropofiùoncftaulEcuidente par les applications précédentes. 

COROLLAIRE. 

- » 

; . D'où il s'enfuit que le cofté du quarré eft au quadrant de la circo nfc- 
lencc , comme l'octogone infcript eft au Cercle. 

PROPOSITION XXXIV. 

Deux Diamètres ont mefme proportion à la cir- 
conférence, que le quarré infcript a au Cercle. 



Parce 
mètres 



i que le quarré apqliqué au demyrayon faict en fa latitude x . Dia - 
, le Cercle ainfi appliqué faict fa latitude efgale à la circonférence. 



COROLLAIRE. 



' D'où s'enfuit que x. Diamètres feront à la circonférence, comme j.l 
u. félon la proportion d Archimcde. 

-..-.PROPOSITION XXXV. 

Le Quarré du circuit du Triangle à mefme pro- 
portion au quarré du circuit , du quarré infcript, 

que 27. à 32. 

D'autant que par le corollaire de la 14. propofition , le quarré du cir- 
cuit du Triangle eft efgal au rectangle compris fous 3. Diametrcs,& deux 
Diamètres &vn quart, auquel rectangle par la 14. du 6. Elément, eft ef- 
gal le rectangle compris fous vn demyrayon, & 17- Diamètres. Et par le 
Corollaire de la tréte & vnicfme le quarrc du circuit du quarré inferit, eft 
cfral au rectangle fous 2. Diamètres & 4. Diamètres: auquel rcctagle par 
h%. du 6. Elément , eft efgal le rectangle compris fous vn demyrayon 
& 31. Diamètres , lequel rectangle eftant de mefme hauteur , aucc 1 autre 
rectangle compris fous vn demyrayon & t 7 . Diamètres : tous les deux rc- 
ctaneles auront mefme proportion entr eux que leurs baies , 17. au. par 
con£qucnDle çjoarré du circuit du Triangle fera en proportion au quar- 
ré du circuit du qilarre infcript, comme z 7 à 31. Ce qu'il falloir demon- 
ftrer, 

COROLLAIRE. 

D'où fen fuit que le circuit 4u Triangle eft au circuit du quarré in- 

1 , fcnpt, 
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fcript , comme la racine iy . de 17. à la rçj. de 31.& que le cofté du Triangle 
eft au cofté du quarré augmenté d Vn tiers, comme la ^. de-iy. à la de 
31. Scauflique le cofté. & demy du Triangle eft aux 1. deux coftez du 
quarré infeript, comme la Çi. de 17. à la 1^. de 3*. 

Du Pentagone. 
PROPOSITION XXXVI. 

* Le circuit du Pentagone infeript a mefme pro- 
portion au Diamètre , que le Décagone a au quar- 
ré du rayon , ou la moitié du quarré infeript. 

■ 

D'autant que le décagone eft efgal au rectangle compris fous le de- 
my rayon, & 5. coftez du Pentagone, par noftre u. proportion, ôc le 
quarré du rayon efgal au rectangle fous le demyrayon , & Diamètre. 
Donc les 5. coftez du Pentagone feront au Diamètre , comme le dodeca- 
gone eft au quarré du rayon. 

: - . » . 

COROLLAIRE. 

D'où s'enfuit que le décagone à mefme raifon à la 3. partie du dodéca- 
gone, que le circuit du Pentagone a au Diacmetrc. 

AVTREMENT. 

v 

Comme le décagone infeript, eft au quarré de la différence entrc le 
quarré du cofté du Pentagone, & le quarré du cofté du décagone, ainfi 
le circuit du Pentagone eft au Diamètre. 

Cela eft mahifefte par nos proportions précédentes, & la ro. du 15. 
Elément. 

PROPOSITION XXXVII. 

Le quarré du cofté du Pentagone eft efgal au 
Re&angle , compris fous la ligne fouftendente l'an- 
gle du Pentagone & la différence entre ladidc li- 
gne &i le cofté du Pentagone. 

Cefte propofition eft alfez claire par la 8. durç. Elément.' 

H 
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Î>ropofmondu 14. Elément, faid fa latitude efgale aux -| 4e la ligne 
buftendente (on aHgle. Et tous autres Polygones appliquez à ladi&c 
perpendiculaire fondeurs latitudes efgalcs à la 3. partie du circuit de leurs 
inférieurs polygones. 

PROPOSITION XLI. 



Le Pentagone eft au décagone fon fuperieur ] 
comme vne ligne compofée du demy cofte de l'he- 
xagone, & demy cofté du mefme décagone, eft au 
rayon du Cercle. 

Parce que par la propofition générale, tout Polygone eft à fon fupe- 
rieur, comme la ligne perpendiculaire tirée du centre fur vn cofté de l'in- 
férieur, eft au rayon. Mais cefte ligne perpendiculaire tombant fur le 
cofté du Pentagone par lai. proportion du 14. Elément, eft efgale à la 
moitié du cofte de l'hexagone, & la moitié du cofté du dodécagone. 
Doncqucs lapropofition eft véritable. 

EN NOMBRES. : 

Soit pofé le rayon 100. fa moitié yo.ét cofté du décagone moindre que 
6x. famoitié 31. doncqucs la perpendiculaire de Pentagone fera 81. la- 
quelle eft au rayon 100. comme le Pentagone au décagone, c'eft à dire, 
le Pentagone aura plus granderaifon au décagone , que 4. à;. 

PROPOSITION XLÏL 

Le circuit du Pentagone a mefme raifon à la cir- 
conférence , que le dodécagone a au Cercle. 

Car le dodécagone appliqué au demyrayon fai& fa latitude efgale 
aux j. coftez du Pentagone : le cercle ainfî appliqué fai& fa latitude eiga- 
le à la circonférence. La conclufion eft cuidenec. 

PROPOSITION XLIII- 

■ - - J 

Le Quarrc du cofté du Pentagone, eft plus grand 

3uc le Quarré du rayon par la quantité du quarrc 
u colté du décagone. 

H ij 
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Parla 10. proportion du 13. Elément. 

PROPOSITION XLIIII. 





D'autant qu'à la 6. figure , le Diamètre G. A. eft: au cofté du Pen- 
tagone A. B. comme A. B. eft à A. K. le finus inuers : Donccjucs 
5. tbis G. A. cftày. fois B. A. comme;, fois B. A. c'eft à dire, le cir- 
cuit du Pentagone, eft à y. fois A. K. le finus inuers. Partant le Quarré 
du circuit du Pentagone eft efgal au re&anglc contenu fous y Diamètres, 
& 5. finus inuers de la 5. partie de la circonférence. 

PROPOSITION XLV. 
Le Pentagone eft au dodécagone , comme vne 
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ligne dtn eft double fefquiaitre de la ligne foufteo- 
dente l'angle du Pentagone, eft au circuit du Pen- 
tagone. 

D'autant qu'en la<î. figure le rectangle fousvndcmyrayon&5.fois 
B. I. cftefgal au rectangle fous 3. demyrayons, & vnc rois B. I. à cau- 
fc de leurs collez réciproques, le Pentagone appliqué au demyrayem, 
faicT: fa latitude cfgalc à 3. fois B. I. & le décagone appliqué au mefme 
demyrayon, faiû la latitude cfgale au circuit du Pentagone. Partant 3. 
fois B. I. c eft à dire x. fois B.E.& demy, feront au circuit du Pentagone, 
comme le Pentagone eft au décagone. 

COROLLAIRE. 

. * * • .• W ■• • • 

* • 

D'où s'enfuit celle analogie , alîauoir B. K. la moitié du fouftendant, 
cil à B. A. collé du Pentagone , comme le Pentagone eft au décagone : 
Donc comme F. O. la perpendiculaire, elfc au rayon F. A. Ainfi eil B. K. 
a B. A. 

D'où nous pouuons former vn théorème gênerai. 

PROPOSITION XLVI. 

La moitié de la ligne fouftendente l'angle de quel* 
que Polygone, a mefme proportion aucofté dudi£l 
polygone, que la ligne perpendiCTrtalrrfbrhbant du 
centre fur"le cofté du Polygone, à au rayon. 

Soit en la 3. figure la ligne fouftendente A.E.(qui eft le cofté du Trian- 
gle) l'angle de 1 hexagone F. le dis que la moitié de celle fouftendente à 
mefme proportion au cofté de l'hexagone, que la ligne perpendiculaire 
tôbant du centre fur le cofté,a au Ray on.Car la moitié du cofté duTrian- 
glc,cftla<î. partie du circuit, & le cofté de l'hexagone eft aulTi la 6. par- 
tie de fon circuit: Mais l'hexagone a mefme raifon au dodécagone, que 
le circuit du Triangle a au circuit de l'cxagone. Donc par la 15. du 5. Elé- 
ment , la 6. partie de Tvn , eft à la 6. partie de l'autre , comme le tout eft, 
au tout : & l'hexagone , a mefme ràilon au dodécagone que la ligne per- 
pendiculaire G. H. a au rayon G. L. C'cft pourquoy la moitié de fa li- 
gne fouftendent^'an^ de l'hexagone , eft au cofté de l'hexagone, com- 
me la ligne perpendiculaire tombant du centre fur le cofté eil au rayon. 
Ce qu'ilfalloit demonftrer. Ainfi des autres polygones. 

\ • • • 
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En la ^.figure le Polygone mfeript eft l'octogone, la ligne fouften- 
dente Ton ai gle C. B. cofté du quatre , lequel foie entendu diuifé en 
i . parties cigales. 

Iedisqucle Rectangle compris fous £du Diamètre, comme I. H. 
& fous autant de fixiefmes parties de la ligne fouftendente , que le Poly- 
gone ade coftez , affauoir 8. eft efgal au contenu dudid Polygone. 

Par ce que comme î. H. eft à A. H. ainfi B. C. eft aux z. fixief- 
mes. Parconfequent le Rectangle fous C. B. A. H. eft efgal au Re- 
ûanglefous I. H. &: t. fixiefmcs: Mais le Rectangle fous C. B. A. H. 
cltle double du Triangle A. F. B. Doncqucs le Rectangle fous I. H. 
ôi x. iixieimes fera aulli le double du mefme Triangle A. F. B. Ceft 




pourquoyleRedtangJcfous I. H. &vnefixiefme fera efgal au Trian- 
gle A. F. B. & par confcquencle. Rectangle fous I. H. &8. fi- 
xicfmes fera efgal a 8. Triangles, comme A. F. B. &parncccflité à 
l'octogone mefme infeript. Panant le Rectangle fous I. H. 3. quarts 
du Diamètre , & 8. fixicfmes , dcfqucls la ligne fouftendente C. B. 
contient c. fera efgal au Polygone infeript, qui eft icy l'octo gonc : ainn" 
des autres. Ce qu'iffalloit demonftrer. 
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AVTREMENT. 

» t' 

D'autant que I. H. cftà H. A. comme B. G. à vne fîxief- 
mc partie de la ligne fouftendente. Doncques le Rectangle fous B. G. 
H. A. (Ceft à dire, le Triangle A. F. B. ) feracfgalau Rectangle fous 
L H. & i- partie, par confequent le Rectangle tous I. H. & '-par- 
ties, ou fera efgala 8. Triangles, comme A. F. B. & partant à l'o- 
ctogone infeript. Ce qu'il falloitdemonftrcr. 

De l'Hexagone. 
PROPOSITION XLVIIL , 

Le circuit de l'hexagone a proportion triple au 
Diamètre. 

Par noftrc première proportion. 

PROPOSITION XLIX. 

Le circuit de l'hexagone eft au Diamètre com- 
me le dodécagone eft atf quarre du rayon. 

Car le Dodécagone ( citant cfgal au gnomon K. Q. P. O. A. G. 
parvnc demonftration précédente , au i. Corollaire de noftre xo. pro- 
pofition , ) a proportion triple au quarre du rayon G. O. 

EN NOMBRE!. 

Lceofté de l'hexagone , comme le rayon contient i,ooo,ooo. Ic 
circuit 6 y 000,000. 

PROPOSITION L. 

Le circuit de l'hexagone eft au circuit du Trian- 
gle , Quarré , Pentagone , Odogoné% &c. Comme 
le Dodécagone eft à l'Hexagone, Odogone, Déca- 
gone^ Polygone de 16. coftez, & ainfi des autres. 

Cela eft cuident par le Théorème gênerai. 
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PROPOSITION LI. 



Le circuit de l'Hexagone eft à la circonférence, 
comme le Dodécagone au Cercle, . . 

PROPOSITION LU 



» * 

Le codé de l'Hexagone eft aux i. coftez du Do- 
décagone, & à la 6. partie de la circonférence :&: les 
deux coftez de l'hexagone font aux 4. coftez du do- 
décagone, 6c à la 3. partie de la circonférence , com- 
me le contenu du dodécagone eft au contenu du 
polygone de 24. coftez , & au Cercle. • 

Car nous auons cy deuant dcmonftré que le Dodécagone eft au Poly- 
gone de 14. coftez & au Cercle, comme le circuit de l'Hexagone eft au 
circuit du Dodécagone, & à la circonférence : Mais par la ir. du j. Elé- 



ment, les patries s'cntrerefpondentcs , auront mcfme raifoncnCclks, 
^uck tout. Doru: la proportion eft manifefte. ". * 

PROPOSITION 



Le Quarré du circuit de l'Hexagone eft au quar- 
* ré du circuit de Triangle, comme 4. à 3. & au quar- 
ré du circuit du quarre infeript , comme 9. à 8. 

D'autant que en la 3. figure A. D. le Diamètre eft à D. E. coftéde 
rhcxagone,commc D. E. à D. R. quatriefmc partie du Diamètre 
fois A.D.ou 6. Diamètres, feront aux fis coftez de l'hexagone, comnjç 
ces fix coftez font àûxfois D. R. Doncquesle quarrede la ligne 
^ cfgalca 6. fois D. E. ( c'eftàdirc, le quarré du circuit de l'hcxago- 
w ne ) fera cfgale au Rectangle compris fous 6 . Diamètres, vn Diamètre 5c 
demy , auquel Rectangle eft cfgal le Re&angle compris fous vn quart du 
Diamètre , & 36. Diamètres. Mais nous auons monftré que le quarré du 
circuit du Triangle, cftoit efgal au Rectangle contenu fous vn quart du 
Diamètre & 17. Diamètres. Doncquesle quarré du circuit de l'hexago- 
ne fera au quarré du circuit du Triangle , comme 36. à 17. Ccftàdirc, 
4. à 3. Et veu que nous auons dcmonftré, que le quarré du circuit du 
quarré infeript di cfgal au Rcûangle compris fous vn quart de Diame- 
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comme le Polygone de 16. coftezeft au Cercle. 

Cela eft manifefte par le Théorème gênerai. 

COROLLAIRE» 

f 

/ 

Doncqueslcs i. coftczdc l'octogone feront au quadrant de la circon^ 
ference, comme le polygone de 16. coftezeft au Cercle. 

. PROPOSITION LVH. 

Les deux coftez de lp&ogone font au cofté du 
quarré , & au perpendiculaire du Triangle , &: au 
trois coftez du Dodécagone, &: ainû des autres: 
comme le polygone de 16. eft à l'octogone, dodé- 
cagone, & polygone de 24. coltez. 

PROPOSITION LVIII. 

LO&ogone eft au quarré du rayon , comme le 
cofte du quarré infeript eft au demy rayon. 

D'autant que le quarré clu rayon ou cofté dçJ:çJi£agonfi-JP« eftek 
gai au rectangle A.D. R. fous le Diamètre ôc demy rayon : & l'o- 
ctogone eft clgal au rectangle fous 4. demy rayons ou Diametre,& leco- 
'fté du quarre infeript. Partant comme le cofté du quarré eft au demy 
rayon ; ainfi l'octogone eft au quarré du rayon. 

COROLLAIRE I. 4 ' 

D'où il eft manifefte que l'octogone eft au quarré infeript, comme Is 
cofté du quarré eft au rayon : Carie quarre infeript eft efgal au rectangle 
fous le Diamètre & rayon, & l'octogone eft efgal au Rectangle fous le 
Diamètre & cofté du quarré. Scmblablement il appert que l'octogone 
eft au quarré circonfeript, comme le cofté du quarré infeript eft au Dia- 
mètre. 

COROLLAIRE IL 

D'où il eft aufli notoire que l'octogone eft moyen Droportionel géo- 
métrie entre les z. quarrez, infeript , & circonfeript , a caufe que C. B. 
en la 4. figure eft la moyene proportioncllc entre le Diamètre C. K. &C 

m 
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le rayon C. A. & la mcfmc proportion que ces trois lignes K. C : 
B. C: & A. C. gardent entr'elles, fc trouuera neceflairemenc entre le 
«juairé cirçonfeript , l'o&ogone , & quarré infeript. 

PROPOSITION LIX. 

L'O&ogone cft au quarré infeript , comme le 
rayon eft au demy cofti du quarré. 

Cela eft manifefte, & par la précédente, & par la conuerfion du Thco- 
tfeme gênerai. Car tout polygone eft à ion inférieur , comme le rayon 
eft au perpendicularrcjtombant du centre fur le cofté de l'inférieur : Mais 
ce perpendiculaire au quarré infeript , eft cfgalàla moitié de fon cofté, 
donc la propofition eft notoire. 

PROPOSITION LX. 

Le Quarré du circuit de l'O&ogone eft efgal au 
Re&angle contenu fous 8. rayons, & 8. finus inuers 
de la 8. partie de la circonférence. 

■ 

Car comme en la 4. figure, le Diamètre I. F. cft au cofté de l'o- 
ctogone CF. ainfi CF. eft à F. G. finus inuers de la circonfé- 
rence. CF. Doncqucs 8. fois L F. cft à 8. fois C F. comme le 
circuit de l'octogone au 8. finus, comme G. F. Partant le quarré du cir- 
cuit eft efgal au Re&angle compris fous 8. Diamètres, & 8. finusiftuers. 

PROPOSITION LXI. 

L'O&ozone a mefme proportion à l'hexagone \ 
que la ty. de 32, à la 1$?. de 27. 

D'autant que l'octogone eft à l'hexagone , comme le circuit du quar- 
ré cft au circuit du Triangle. Mais par le Corollaire de la propofition 37. 
le circuit du quarré eft au circuit du Triangle, comme la çi.de 3 z. cftàla 
y. de 17. Doncqucs l'odogone eft àrhexagonc, comme la ^t.dc 3*. a. 
la 9t. de 17. 

Du Décagone. 



Digitized by Google 



Réfutation de la fiudft, & chemin di laVraye Qtuàrâtm. j% 

•> - 

PROPOSITION LXII. 

• 

Le circuit du Décagone infcript eft au Diamètre, 
comme le polygone de 20. codez eft au quarré du 
rayon. 

A caufc que le polygone de 16. coftez appliqué au demy rayon , faidfc 
falatitude elgale aux dix coftez du décagone , & le quarré du rayon ainû 
applique raid fa latitude cfgale au Diamcrre. Donc les bafesfontentr'- 
ellcs, comme les deux rectangles, de mcfme hauteur. 

EN NO M.B R E S. 

Le cofté du Décagone eft 6,180,33. fon circuit 6180339. q ui â 
plus grande proportion au Diamètre que triple , & #*« cc 4 UC > com " 
me 37. eft a ix, ainfi 6,166,666. eft au Diamètre 1, 000,000. mais 
moindre que proportion triple & . par cc que, comme 34. eft à il. ainfi 
6, 181,818 à x, 000, 000. C eft pourquoy fi le Diamètre eft diuifé en 
u. le circule du décagone fera plus grand que le triple, & £ du Dia- 
mètre. 

PROPOSITION LXIII. 

Le cofté du Décagone eft vnelnbyêne propor- 
tionelle entre le rayon , &: la différence , entre le 
collé du décagone , & le rayon. 

D*autantqueparla y. & p. du 13. Elément , quand le rayon eft cou- 
pe félon la moyenc& extrême raifon, le plus grand fegment eftlecofti 
du décagone , donc le rayon eft au cofté du décagone , comme ledid: co- 
fté eft à la différence de tous les deux. Partant le cofté du décagone eft vnc 
moy cne proportioncllc entre les deux. 

PROPOSITION LXIV. 

Le circuit du Décagone a mefme raifon au cir- 
cuit du Triangle, quarré, pentagone , hexagone, 
heptagone , & o&ogone , que le polygone , de 20. co- 
ftez a au circuit de l'hexagone , odogone , decago- 

1 iij 
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dodécagone, & polygone de 16. coftez. 

Ceftc propofition cft allez claire par le Théorème gênerai , cy deua»t 
dcmonftrc. 

PROPOSITION LXV. 

Les deux coftez du Décagone font au cofté du 
pentagone , comme le polygone de 20. coftez eft 
au décagone, ou comme le circuit du décagone eft 

au circuit du pentagone. 

- 

Par les demonftrations précédentes. 

PROPOSITION LXVI. 

. 

Le circuit du Décagone eft à la circonférence,' 
comme le polygone de 20. coftez eft au Cercle. 

La mefme raifon ont les deux coftez du décago- 
ne à la 5. partie de la circonférence. 

PROPOSITION LXVII. 

Le Décagone eft au Pentagone , comme eft le 
rayon, à vne ligne compofee de demyTayon,6cde- 
my cofté du décagone. 

Par la propofition 41. & la propofition générale. Donc le Décagone 
cft au Pentagone prcfque comme 100. à 31. ou j. à 4. 

PROPOSITION LXVIII. 

Le quarré du circuit du décagone eft efgal au 
re&angle compris fous dix Diamètres, & dix fois le 
fmns inuers de la 10. partie de la circonférence. 

Cela eft demonftrc en mefme façon, comme à l'octogone. 
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propositio n lx ix: 

La différence entre le rayon, & la perpendiculai- 
re du pentagone tombant du centre fur Ion coite, 
eftefgaleàla moitié de la différence entre le cofté 
du decagone,& le rayon. 

Dautantqu'àla^. figurclercaanglc F. H. S. eftcfgalauRedW 
clc G À O. à eau fc que lvn & Pau tre ett cfgai au quant de F. S. ou 
L A cofté du décagone. Ccft pourquoy les coftez feront réciproques, 
alfauoir,cornrne F & H. eftà G. A. ainfielt A. O. a S. H. partant 
A.O. fera la moitié de S. H. Ccquilfalloitdemonftrer. 

* - - * * 

Du Dodécagone. 
PROPOSITION LXX- 
Le ^ircuit du Dodécagone infeript au Cerclera 
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mefme raifon au Diametre,que le polygone de 24." 
coftez a fa 3. partie du contenu du Dodécagone. 

D'autant que le Polygone de * 4 . caftez , appliqué audemyrayon, 
faiafalaatudcefgalcaux ». coftez du dccagçnc , * la 3 partie du 
contenu dudodecagonc, eft cfgal au quarré du rayon, leouclainfï ap- 
plique , fa^fa lantude efgale au Diamètre. Ceftpourqioy le circuit 

i ottTc^A SSE*' COmmc,c P ol ygone del 4 . c^ezala 
j- pratre du contenu du dodécagone. 7; a 

EN NOMBRES. 1 

i • / ! ! 

anÎ ^ dodcc ig° nccft ' 8U: fc circuit «, a,,, ^ i', le 
quel a propomon au Dumctre moindre que triple & i, far ccquc ' tg 
eft a -, comme tf) «a, a«. i . à 1( ooo , ooo. Mais il âufa vn«ip 0r : 
uon plusgrande que triple Se f„ parce que,,.efti I0 . conunlTaoo 
000. a 1,000,000. •"»«, 100, 

Nous voyons comme la grandeur des circuits despolygoncs croift 

comme ils croiflent en nombre de codez & d'angles. ««ont, 

lao^ornoT mfc ^ < ^indraiamais i 

laproportion du triple, & ' auDiamctre, ny la circonférence mefme, 

comme nous dcmonftrerons cy après. Suyuant les vertiges d* Archimedc! 

PROPOSITION LXXL 

Le circuit du Dodécagone eft au circuit du Trian 
gle , Quarré , Pentagone , Odogonc , Décagone, &c 
comme lepolygone de z 4. coftez eft à l'Hexagone! 
Octogone, Décagone, Polygones de 16. & 20. co- 

Les démonterions précédentes rendent touteela manifefte. 

COROLLAIRE. 

D'où fcnfuitque les trois coftez du dodécagone feront au eoftédu 
quarre infcnpt , a la ligne perpendiculaire A. R. &c.comme le Poly eonc 
de 14. coftez eft à Isogone , & au dodécagone. & 

PROPOSITION LXX1I. 

«Le circuit du Dodécagone eft à la circonférence, 

comme 
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comme le Polygone de 24. coftez eft au Cercle , la 
mefme raifon ont les 2. coftez du Dodécagone à la 
6. partie de la Circonférence, & les 3. coftez duDo- 
decagone.à ia3. partie de la circonférence. Ainfides 
autres parties. 

t 

Cela cft aflfcz demonftre cy deuant. 

PROPOSITION LXXIII. 

Le Quarré du circuit du Dodécagone eft efgal 
au Re&angle contenu fous 12. Diamètres, & n. Si- 
nus inuers de la u partie de la circonférence. 

Car en la), figure le diamètre cft à A. L. le cofté du dodécagone com- 
me A. L. au finus inuers L. H. delau. partie de la circonférence. Donc 
u. fois le diamètre, feront à n. fois le cofté A. L. comme le circuit du do- 
de cagpne cft a 1 1. fois L. H. finus inuers , partant le quarré du circuit fera 
cfgal audit Rectangle. 

PROPOSITION 

Le Dodécagone, & Triangle inferipts au Cercle, 
font Tvn à l'autre en raifon doublée de la raifon ,qui 
eft entre le cofté du Triangle &: la Ligne Moyene 
Proportionelle : entre la moitié diidid cofté , & la 
Perpendiculaire. - *' 

Dautant que le quarré de A. E. eft efgal au dodecagonc,& le quarré de 
cefte ligne proportionelle efgale au triâglcDoncqucs par la 10. du 6. Elc- 
ment,ces i. quarrez l'vn à l'autre feront çn raifon doublée de la raifon de 
leurs coftez : Ceft à dire comme A. E. eft à la 3. ligne proportionelle:ainlï 
cft le quarré de A. E. ( auauoir le dodécagone ) au quarré de ladite moyc* 
nc,ou triangle. 

PROPOSITION LXXV. 



T r 



Le Dodécagone eft à l'Hexagone , comme le 
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coftc du Triangle eft à fa ligne Perpendiculaire. 

Par ce que le quatre de la moyene ligne proportioncllc entre le cofte 
"À. E. & b perpendiculaire A. R. cil elgal à l'Hexagone, & le quarré du 
tofté A . E. eft efgal au dodécagone : Mais parla ic. du 6. Elément le 
quarré du coi té A. E. eft au quarré de ladite moyene proportionelle, 
comme A. E. eft à la perpendiculaire A. R. Partant le dodécagone fera 
à l'hexagone comme A. E. eft à A. R. 

A V THEME NT. 

Veu que le D ôdecagonc appliqué à la perpendiculaire A. R. faid en 
falatitude z. coftez de l'Hcx agone , (c'eft à dire le Diamètre, )& l'Hexa- 
gone ainfi appliqué fai&fa latitude cfgale au cofté du Triangle: C'eft 
pourqu oy le D odecago ne eft à l'Hexagone , com me le Diamètre A . D. 
aucofté A.E. Mais à caufe des Triangles fcmblables, A. D. eftà A. El 
comme A. E. à A. R. Ccft pourquoy le Dodécagone eft à l'Hexa- 
gone, comme A.E. eftà A. R. 

COROLLAIRE. 

J * * D'où nous voyons que le Dodécagone a mefme proportion à l'Hcxa- 
' gonc,qucla^. 4. à la 9*. 3. veu que A. E. le cofte du Triangle clHef- 
quitierceenpuiflancc à la perpendiculaire: Doncques le Dodécagone 
eft à l'Hexagone , comme çt. 4. à la 9t. 3. 



PROPOSITION LXXVI. 



Le Dodécagone eft au Pentagone , comme le 
Diamètre à V de la ligne fouftendente l'angle du 
Pentagone. 

Parce que en la 6. figure, le Pentagone airtfi appliqué à A. X. 3. 
quarts du Diamètre, par la 8. du 14. Elément, faitt en la latitude B. L 
ïdc la ligne fouftendentefon angle ,& le Dodécagone ai nfi applique 
faid fa latitude cfgale au Diamètre. Doncques le Dodécagone eft au 
Pentagone, commclcDianicttecftà J-de la ligne fouftendente l'angle 
du Pentagone. 



Dja polygone de \6. coftez infeript. 

, PROPOSITION LXXVII. 
il t^bmam du Polygone de 16. coftez eft au Qia- 




_ - ■ 



Digitized by 



Réfutation de la faulji , & chemin de la vraye Quadrature'. 77 

metre^omme lePolygonc de32.coftezeft auQuar> 
ré du rayon. 

LademonftrauDncftcuidcntepar les précédentes. 2 * 

# EN. NOMBRE S. 

Le cofté du Polygone de i£. angles cft 390180 ^ fon circuit 6, 141," 
lequel aura plus grande propomoi\,au Diametrc,quc triple & ^c'eft 
à dire, comme 8. à p. par ce que comme 18. eft à 9» ainfi fonc : <;,zi2, 
xzt - à 2 y 000, 000. 

Toutes les autres proprietez générales, & efgalitez , conuiennentauffi 
à ce Polygone , comme aux précédentes , & à tous les autres qui fuiuronr.' 
Seit que flous les considérions à part,foit que nous les comparions à la 
circonférence, & Diamètre, ou auec les autres Polygones. SoitqucnouS 
contemplions la Raifon, ou Dimenfion, ou la puùfance defeurs cir- 
cuits. Ce que nous demonftrerons par mcfme ordre, & par la force des 
Théorèmes généraux. 

Du Polygone de 18. coftez. 

fROPOSITiON LXXV1II. 

Le circuit du Polygone de 18. coftez eft au Dia- 
mètre , comme le Polyglotte de j 6 aa ^gafré da 
rayon . 8c fon tircuit eft a la circonférence, Comme 
fon fuperieur eft au Cercle. 

* 

EN NOMBRE S. 
Lé cofté du Polygone de i8*anglcscft 34 7,z<# iti fon circuit zp, 
334 i»'. lequel a plus grande proportion au Diamètre que tripic,& 1 .Caf 
comme ij. font à 8. ainfifoht 6,zp,oôo. à 1,000,000. C'eft le circuit 
du premier Polygone régulier & infeript , qui a plus grand raifon au Dia* 
metreque 3. Carie cofté du Polygone 17. eft 367,499^, & fon 
circuit 6, 147, 483. lequel amoindre proportion au Diamètre quej. & 
parce que zj. font à 8. ccjmmc 6, tjo, 000. à 1, 000, 000. 

Du Polygone de 20. coftez. 

PROPOSITION LXXIX. 

Le circuit du Polygone de 20. coftez eft^tu Dia- 

K ij 
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ffietre , comme fon fuperieur de 40. coftez , eft au 
Quarré du rayon. 

La demonft ration cft de mefine que les précédentes. i 

EN NOMBRES # 

^ Le collé du Polygone de io. coftez cft 311, 868 îiî fon circuit 4xt t 
7 j 7 8 — qui a bien plus grande raifon au Diamètre, que triple & f .Tous 
les circuits des Polygones, depuis le Polygone de 18. coftez , iufques au 
Polygone de 8z. excédent feulement la raifon triple & J. au Diamètre. 



PROPOSITION LXXX. 



Le Quarré du circuit du Polygone de 20. coftez, 
eft efgal au Re&angle fous 20. Diamètres & *t>. fi- 
nus inuers de la -20. partie de la circonférence. 

Par ce que en la 6. figure, lecofte du Polygone du zo. coftez A. P. 
cft moyen propomoncl entre le Diamètre, G. A. & A. R. le fin us 
inuers de la circonférence A. P. D'oncqucs zo. fois A. P. C'cft à 
dire, lecircuitdu Poly gone de zo. angles cft moyen proportioncl entre 
xo Diamètres G. A. & zo. fïnus A. R. partant le quarré du circuit du Po- 
lygone de 20. angles, cft cfgal aùKwîtïnglccompris fous zo. Diamètres 
G. A. &zo.finus inuers A. R. % 



. Du Polygone de ^4. coftez. 

PROPOS IX IpN LXXXI. 



Le circuit du Polygone de 24. coftez , a metme 
raifon au Diamètre, que le Polygone de 48. au 
quarré du rayon : & a mefme proportion à la circon- , 
ferencedu Cercle,que fon fuperieur a au Cercle. 

Ce font les prqprictez générales de tous Polygones. 

PROPOSITION LXXXII. 
Le Diamètre a moindre proportion au cofté du 
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Polygone de 2+. angles infcript^au Cercle, que 18 

Cela eft amplement demonftré par Arcnimcde,cn la 3. proportion de 
fa Cyclometric. 

COROLLAIRE. 

D'où fenfuit qu'en multipliant 140. par 24.IC circuit du Polygone aura 
5,760. lequel fans doute aura bien plus de raifon au Diamette 1 838 que 
triple icfquihui&iefmc , veu que 5 7 4 6 -i , eft à 1 8 3 8 J . comme %y à 8. 
La mcline chofe eft dcmonftrée par le grand canon Mathcmatic. 
Defquellcs parties le Diamètre eft x, 000, 000. des mefmes le cofté 
du Polygone de 14. angles eft z 6 1 o 5 i. fon circuit 6 1 6 5 z 5 7. Maiscom» 
mc 15. eit à 8. ainiî 6154000 o.font à 16 , 000, 000. Doncques ie circuit 
du Polygone de 14.. angles, à plus grande raifon au Diamètre que a triple 
fef^umuidic{mc3-j. 

PROPOSITION LXXXI1I. 

• ê 
• » 

Le circuit du Polygone de 24.. angles eft moyen 
proportionel entre 24. Diamètres & 24. finus in- 
uers de la 24. partie de la Circonférence. 

Car le Diamètre eft an cofté du Polygone, comme le cofté eft audit fi- 
nus. Doncques 14. Diamètres font aux 2.4. coftez , c'eft à dire , le circuit 
du Polygone de 04. angles. Comme le circuit eft aux 1 4. finus inuers. 

C ORO t L A I K E. 

■ 

D'où il eft euident , que le Quarré du eircuic du Polygone de 14. ' an- 
gles, eft efgal au Rc&anglc compris fous 14. Diamètres, & 14. finus 
inuers. % 

Du Polygone de. 48. angles infeript. 

PROPOSITION LXXXIV. f 

Le circuit du Polygone de 48. angles a mefme 
proportion à la circonférence , que le Polygone de 
96". angles a au Cercle, & lediû circuit a meime rair 

K iij 
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fon au Diamètre du Cercle , que fon Polygone fu- 
perieur a au Quarre du rayon. 

Telles & autres Propriété*, fc voyent manifeftes , par nos Demonftra - 
tions précédentes. 



PROPOSITION LXXXV. 

t Le Diamètre a moindre proportion au cofte du 
Polygone de 48. angles infcript,que 1009 £- .ontà66. 

Cela eft dcmonftré par Archimcde. Donc, fi le cofte contient 66. le 
Piametrcauraprefquc ioop. -j. IccircuududidPolygonejiéS. 

A VIREMENT. 

Soit pofé le Diamètre 1,000,000. le cofte du Polygone de 48. angles, 
fera 1 3 o, 806. fon circuit 178, 700. 



Du Polygone de 80. angles. 

PROPOSITION LXXXVI, 

Le codé du Polygone deSarangles eft 78,519 -fon 
circuit 6, 18 j, 570. 

Parrcxa&calculdcLudolphcàCeulen. D'où il eft euident que le cir- 
cuit du Polygone de 80. angles a moindre proportion au Diamètre que 
3 - r Dautant que 223. font à 71. Comme 6, 281, 690 " au Diamètre 
2, odo, 000. Mais le circuit du Polygone de 80. angles , qui contient feu- 
lement 6, 281, J70. aura moindre raiïon audift Diamètre que 3. Jf . 

• r - - , • , .. . 

* * S • 

Du Polygone de 82. angles* 

PROPOSITION .LXXXVII. 

%.e cofte du Polygone de 8j. angles eft 76960$**. 
fon circuit 6,281,648. 

■ 

Decccy , il eft marùicfte quelccircuit du Polygoncdc 8x. angles, a 



- 
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aufli moindre raifon au Diamètre , que 3 

Du Polygone de 86. angles. 
PROPOSITION LXXXVIII. 

• • 

Le code du Polygone de 86. angles eft 73,044,^ 
doneques fon circuit fera 6,281,788 . 

D'où il cft notoire , que le circuit aura plus grande raifon au Diamètre 
que 213. ont à '71. par ce que 6, j.8r,6<>o i-' font au Diamètre 1,000,000. 
Comme 113. font à 71. Mais le circuit 6,181,788. qui cft plus grand, aura 
plus grande railon audict Diamètre, que triple fuper-decu-partiant 71. ou 
3 Et à bon droic-t, la circonférence du Cercle 6,183,18;. aura bien plu* 
gi ande raifon au Diamètre , que 3. • • . 

Du Polygone de 96. angles* 

PROPOSITION LXXXIX. , 

I 

Le coftedu Polygone 96. angles ( qui eft le fupe- 
rieur du Polygone de 48 angles ) a plus grande pro- 
portion au Diamètre que 66. ont à * 017 ~. &: fon 
Circuit, aura plus grande pro poniuu a u Drîrm ecre 
que 6 3 $4 cmt* 2017^. 

Ccfte propofition cft clairement dcmonftrcc par le diuin Archimedc. 

COROLLAIRE, t. 

D'où fenfuit que le circuit du Polygone de 9 6. angles , amorindre raifon 
au Diamètre du Cercle que 12» à 7. veu que le nombre 6,339, -. cft au Dia- 
mètre 1017^-. comme n. à 7.1 Doneques le nombre 6336. aura moin- 
dre raifonàzo 17^. quczi.à7.oui20.à70.ccftàdirc3i?. 

COROLLAIRE II. 

Il eft aulfi cuident que le circuit du Polygone de p«j. angles, a plus 
Ide raiion au Diamètre que triple fuperdecu-partiant feptantcvnicime. 
arant que le circuit 6336. cft au nombre a. 01 7^. (qui eft plus grand 
, que 1^7. i-. ) comme 1x3. font à 71. Doneques ty6. 'auront plus grande 
raifon à\o 1 7 A que 3 ou que 113. à 71. - 
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A VTREMENT. 

Par le Canon des Triahgles,lc cofté du Polygone de «xî.angles eft 6^2. 
fon circuit fera 6,181,048. Mais qu'elle proportion ont 11. à 7. la mefmc 
ont 6 1 8 j 14 à 1 , 000 , 000. Doncqucs le circuit du Polygone de p<î. 
angles qui cft moindre , aflauoir 6182048, aura moindre raifon que triple 
fefquifeptiefme. 

Toutcsfois ledit Circuit 6181048. du Polygone de $>6. angles, a plus 
grande raifon au Diamètre que 3^°. Car 6 z 8 1 6p o ~\. font au Diamètre 
1,000,000. comme *2j. à 71. Partant 6281048. qui cft le circuit du Po- 
lygone 96. aura plus raifon au Diamètre &» 000, 000. que triple fuper-dc- 
CM-partiant feptantcvniefme ou 3 i-*. 

< PROPOSITION XC. 

Si le Diamètre eft diuÛG enyi.parties efgales.Dans 
lequel Cercle foie defeript vn Hexagone : vne ligne 
elgale au circuit de l'Hexagone, & 10. de Tes parties 
feptante& vn du Diamètre, eft vnpeu moindre que 
la Circonférence. 

^ D'autant qu'Arcrumcde a demonftrc bien Géométriquement que le 
circuit dli Polygone de oG. a plusp-andc raifon an Diamètre, que 223.3. 
71.OU il eft euident que la circonférence aura bien plus grande raifon 
au Diamètre que triple mperdecuparriant fcprantevniefme. Ccft pour- 
quoy vne ligne efgale au circuit de l'Hexagone (ou 3. Diamètres) ôcio. 
parties de 71. parties du Diamètre, cft vn peu moindre que la circonfé- 
rence. 

COROLLAIRE. 

D'où il eft manifefte qu'vne ligne efgaléà s.Diametrcs & f . partie 4'vn 
Diamètre , eft encor beaucoup moindre que la circonférence. D a utant 
que nous auons dcmonftré,en la propofition 78.que le circuit duPolygo- 
nc de 18. anglcs,auoit plus grande raifon au Diamètre que 3 f. Et Archi- 
medcademonftré Géométriquement que le circuit du Polygone de 24. 
coftez,auoit beaucoup plus grande railon au Diamètre que 37. Donc- 
qucs laCirconfercncc aura beaucoup plus grande raifon au Diamètre que 
•jî-.Dauantagef cft moindre que Jfï mais le circuit du Polygone 96. 
infcnpt, a plus grande raifon au Diamètre que 3 ». partant le Cercle • 
aura plus grande raifon au Diamètre que 3 &ainii par neceflite plus 

1 0 o-randc 
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grande que 3- . 

• Si noitre f aifèur de Quarrcaux dans vn Cercle , pluftoft que la Quadra- 
ture d'iccluy , euftiamaisleuou entendu que les Doctes & Géométriques 
Demonftrations d'Archimede , ont aflez donne à cognoiitre que la Pro- 
porrion de la circonférence au Diamètre, eftoit beaucoup plus grande 
que 3 j . & mcfmcs plus grande que triple fuper-decu-partjant 71. ou 3^. 
Il n'eult cité fi impertinent & ignorant, d'affermer que la Proportion en- 
tre la circonference,& le Diamètre eft feulement triple. 

proposition xci. 

•* "... ... * * # 

Le circuit du Polygone de o6\ angles circonfeript 
a moindre raifon au Diamètre, que 3 7 L ,ou 12. à 7. 

- 

D'autant qu'Archimedc a demonftré que le Diamètre a plus grande 
raifon au cofté du Polygone de 96. angles circonfeript que 4 6 7 3 - .ont à 
153. Soit doneques le collé du Polygone ?6. angles eirconfcript i;3. le- 
quel multiplié par 96. fera fon circuit 14, 688. Mais comme n. font à 7. 
ainfiionti4688£-à 467; Ll c Diamètre. C'ert pourquoy 14, 688. le cir- 
cuit dudiâ: Polygone 56. circonfeript, aura moindre raïf on au Diamètre 
que 3 f: à caufe que ledidt circuit eft moindre que 14, 6881. 

AVTREMENT. 

Par le Canon des Triangles , ou fèkm l'ex afte ftipplft arion d r Adrianus 
Romanus trc*«io^c Mathématicien , le cofté du Polygone de 96. angles 
circonfeript, eft 65, 47;. le Diamètre cftant 2,000,000. fon circuit fera 
6i , s f , 600. Mais comme n. eft à 7. ainfi eft 6 1 8 ; 7 1 4 i-. à 2 



,000,000. 

>olygone 56. aura moindre raifon au 
Diamètre z,ooo,ooo. que 3 

* 

PROPOSITION XCII. 

La Circonférence de quelconque Cercle, a plus 
grande raifon à fon Diamètre que 3 1. & encores 
plus grande que triple fuperdecupartianc Septante- 
ynielme, ou Mais moindre que 3;. 

L ^ rcmi , crcsr - partics dc ccftc propofmon ont cfté expliquées , & 
venheeWla 9 o. Propofition & fon Corollaire, félon qu'Archimedc 
les auoitdtmonftrécs. Pour la dernière partie, IedisquclaCirconfercn- 



* 
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ce du Cercle a moindre proportionau Diamètre, que n. à 7. D'autant 
que le circuit du Polygone 96. angles circonfeript, (bien qu'il foit plus 
grand que la Circonférence) a moindre railbn au Diamètre, que 2.1. à 7. 
Comme nous auons clairement dcmonftré à la 91. tant par les raifons& 
nombres d'Archimede, que par le Canon gênerai des Triangles : il eft nc- 
ceflaire que la Circonférence aye moindre proportion au Diamètre, que 

C.O R O L LÀ VK £ I. 

Dccefteranocinationd'Archimede, ilcfteuident quela Symmetric 
& proportion de la circonférence du Cercle au Diamètre , confifte entre 
ces deux limites afleurez , à fçauoir entre la raifon 3 ' r . & la raifon 3 -T. La 
première eft moindre que la vraye proportion entre la circonfcrence & le 
Diamètre, & la z.cft plus granderoù pluftoft mettons ces deux limites plus 
proches , c'eft à dire pourl'vn, la proportion 3 g. pour l'autre 3 g. 

- COROLLAIRE. II. 

D'où il fenfuit auflî , que fi le Diamètre eft multiplié par 3 g. il. fera 

}>roduict vn nombre vn peu moindre que celuy de la circonférence : Et fi 
e Diamètre eft multiplie par 3 ~, il fera produit* vn nombre vn peu plus 
grand que la circonférence , &au contraire (i la circonfcrence eft diuifée 
par 3 le Quotient aura vn nombre plus grand que le Diamètre. Et s'il 
eft diuifé par 3 ' r . le Quotient fera vn nombre moindre que le Diamètre. 

Nous voyons combien ledit Scotto eftefloignédcla vérité, en fa ref- 
ponceau R. P. Oratio Grain delà Compagnie de lefus, où il penfoit 
qu'on n'auoitdemonftréjn'yaftîgné certains limites pour la proportion 
de la Circonférence au Diamètre, plus proches que 7. a 11. & 7. à xi. C'eft 
à dire raifon 3^. & raifon rriplc,il le trompe aufli grandemét quâd il croit 
que les tables des Sinus &c.foient compolees félon ces limitcs,fi vagues & 
moins précis. D'autant que le Canpn Mathematic eft Géométriquement 
conftruiét , & cxa&emcnt calcule , non feulement félon les limites plus 
proches de la vérité , à fçauoir la raifon 3 & & 3 Maisaufli félon des li- 
mites encorcs plus eftroits & précis par plufieurs infcnptions , & circonf- 
criptions,& perpétuelles bi(Teaions,dcs coftez des Polygones inferipts & 
circonfcnptsiveu que ces chofes font trefaueurées.^» Ferendus cÇhicA r- 
delio{vtcwFiett4loc î udr)quiAduerfHsdemonflrantem Archimedcm Am- 

<pi-nKic Anapoditla frefofuerity imo qui f*a nugamenta per orbem terrarum 
Jfarfewm offrobnum Mu/arum, &*tcrnHm Ventatis ludthrmm. 
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PROPOSITION CXIH. 

La Différence entre les 2. limites pofez par Ar- 
chimede 3 % & 37. Cefi: feulement vne parcelle de 
quatre cens nonantefeptiefme. j$> 

Car fi nous reduifons^. & J. à vn dénominateur commun, nous au-- 

IL. A- 7 — &avantfai6tlafubl\rac^ondel , vri,deraucre J ilreltc- 
ron. 3 __, ** 497' » it' 
ra -^î pour la différence entre ces deux limites. 

îc nepafleray Ibubsfilencc le Problème 1. de Iacques Pelcticr Doftc 
Médecin &: Mathématicien , en les Commentaires fur la Cyclomctne 
d'Archimcde, aflauoir. fc 

Quelle de ces deux Proportions 3 ». ou appro- 
chTplusprez à la vraye raifon de la Circonférence 
au Diamètre. 

Pour refoudre ce problème il nous renuoye, &àbon droiû, au mé- 
thode manuel , chemin Royal & Géométrie qu'Àrchimcde nous a tra- 
cé quanti nous a cftably certains limites de la proportion entre la cir- 
confcreM&fon Diamètre, par le moyenne deux Polygones fcmbla- 
bles inferipts & circonfcripts:lcs circuits defqucls enferment a vn coit e 3c 
d'autre la Circonférence en telle forte que d aiv Pnlygnhm iiiii fimr rs ap. 
prochants d*ceW^le, ou Ligne Cix^ 

prendre & tenir captiuc,leurs circuits fc rendent a iccllcA font quaiï co- 
Sertis en fa forme rôde & Circulaire , fans neantmoins approcher du tout 
à la perfection de ce Polygone admirable, de coftez & angles infinis*. 

Mais icy fc prefente vne queftion , alTauoir quel Polygone eft ce de ces 
deux femblables , l'vn infeript , & l'autre circonfcnpt , qui approche plus 
prezà la dimenfion du Cercle. 

PROPOSITION XClflI. 

lt dis qne le Polygone circonfeript fymbolife 
plus en melure auec (e Cercle, que l'infcript , c'eft à 
^re que lé Cercle approche plus à la grandeur du 
Polygone circônfcnpc. 

* D'autant que le Cercle a pour limite la ligncla plus arnbitieufe, & plus 
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capable , la ligne dif je qui borne & limite IVniuers, eftant la ceinture du 
premier Mobile.Ientcns la circôfcrencc du Cercle xquinoctial où qui eft 
le fentier trace par le ce'trc du Prince des Aftres. C'eftI dire la ligne Eccly- 
nuquc:mais laiffons ces raifonsTopiqucs auxRhocoriciens,& retournons 
a nos raifons analytiques & dcmonftrauucs, tant tirées de l'autorité d' Ar- 
chimede, que des f ubtile|uiucntions de Monfieur de S. Clair mon Mai- 
ftre, &nos dcmonftratiollpreccdentes. 
. Certes il y a plus grande affinité de dimenfion entre le Polygone cir- 
confcript,&Ie Cercle; qu'entre le Cercle & le Polygone infeript, veu 
qu'Archimcde a demonitré que lcCcrcle eft au quarré circonfcript,côme 
». à 14 : & au quarré infeript, comme n. à 7. il eft manifefte que le Cercle 
approche plus du Quarré circonfcnpt, que dcl'infcript.C\:ftàdirc,que 
le Quarré circonfcnpt n'excede pas tant le Cercle, que le Cercle excède le 
Quarré infeript. D'autant que n. a plus grande raifon à 14. que 7. à ir. 
Car comme m. eft à i; 4 . ainficft n. à 14. Mais comme 98. eftaumef- 
mc 154. ainfï 7. eft à n. Entre ces raifons , la différence eft Doncqucs 
la grandeur du Cercle fymbohfe plus suce le Polygonè'circonfcript, 
qu'aucclinfcript. 

' < A VT REMENT. 

le dis ^ue la grandeur du Cercle approche de 
plus près à la grandeur du Polygone circOTfcripr, 
qu a celle de 1 infeript Polygone fetnblable. 

* 

D'autant que nous auons dcmonftré en noftrc 3.Propofition , que 
le Dodécagone eft vne moyenc grandeur entre le Quarré infcript,& cir- 
copfeript : Par confequent le Cercle excède plus le Quarré infcript,par la 
quantité de 14. fegments Dodécagones, que le Quarré circonfcnpt ex- 
cède le Cercle. Veu que nous auons demonftré en la j. figure, que les 
3. fègmcnts Dodécagones font la 7. partie, & d'auantage du trapèze 
A. L. B. M. le fegment du Quarré A. B. M fera plus que 8. parties, 
la figure mixf|àigne A. L. B. M. O. aura C. Doncqucs le Cercle fera 
plus grand que le Quarré infcript,par 31. mais moindre que le Quarré 
circonfcnpt , feulement par 14. 

Voyons la vérité de ce Calcul : d eft euidcnt que la fomme de #s deux 
différences eft cfgale au Quarré infeript , lequel donc fera 56. & le double 
ut. fera pour le Quarré circonfcnpt. Si nous adiouftons 31. au Quarcé 
$6. nousaurons88. poux le conjenu du Cercle. Et pareillement fidciri. 
le Quarré circonfeript nous oftions la Différence 14. il refteraauilîpour 
le Cercle 88. Partant il eft certain que le Cercle furpaflede beaucoup plus 
le Polygone infeript, que le circonfeript ne furpaffelcdi& Cercle: i£la 



Refrtamndclaf4uîfe/&chmindeUvrayeQt^ràturt, 8j 
différence de leurs exccz,aflauoir entre jz. %i f .eft 8. quafi la grandeur 




crvnfegment fai& par le coiU du C^rré infeript, qui eft la 4. partie de 
Indifférence entre le Ccrclc,& le Quarré infeript , & la 3. partie de l'exccz, 
par lequel le Quarré circonfeript furpaûc le Cercle. Doncques bien qu'il 
cft rres véritable , que la grandeur du Cercle approche dcpluspreza la 
f grandeur du Polygone circonfeript , qu'à celledel'infcriptj&laraifon 
naturelle eft , par ce que la concauitc de la Circonfercncc,(qui eft plus ca% 
pablc)cmbraÎTc le Polygone infeript, & la conuexité regarde le Poly- 
gone circonfcript. Toutcsfois de cefte ratiocination , ie ne veux conclu- 
re aucc le D*c Pcletier , que la proportion de 11. à 7. eft plus proche de 
la rail on de la circonférence au Diamètre, que celle de 3 -°. Car il y a 
grande différence entre la comparaifon de fuperficic,àfupcrficie, &dc 
jnc à ligne, des contenus des figures, & de leurs circuits. Le Problème 
>ofc par Monfieur Pcletier n 'cft pas d'analogie de fuperficie à fuper* 
usdci'efgalité & inégalité des raifons entre quelques lignes. El 
pour rrt^udre lecuâ: Problème. 

L... 
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du Polygone 96 . angles circonfeript , & la Circonférence. Partant 
la Proportion entre la Circonférence , &ibn Diamètre fera plus ap- 
prochante à la Raifon entre le circuit du Polygone %6. angles infcript,& - 
le mefmc Diamètre, qui eft plus que 3^. que à la raifon entre le circuir 
du Polygone 96. angles circonfeript , & le mefme Diamètre , qui eft 
moindre que 3 '-. Ce qu'il falloit trouuer, & demonftrer pour fatisfaire 
au Problème de Monfieur Peleticr, fçauant Médecin, & Mathématicien. 

Mais pourluiuons cefte ligne Circulaire très admirable , iuyuant la lu- 
mière de la Nature , & le fenticr d'Archimedc , & nous appuyons fur fon 
principe naturel , qui eft au liurc 1. de la Sphère, & Cylindre , Hypo- 
thefe 3. 

Ainfi nous pourrons cftrc afleurez que le circuit de tout Polygone cir- 
confeript eft plus grand que la circonférence le circuit de tout Poly- 
gone infeript plus petit que la Circonférence : à caufe que le comprenant 
eft plus grand que le compris. Dauantage nous voyons comme en la 4. 
£gurc,quc la Circonférence C F B. approche de plus près à la quantité de 
C B. coftédu quarré infeript, qu'à la grandeur des lignes C N :N B. ef- 
galcs au cofté du quarré circonfeript , ou Diamètre. 
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D'où il eft manifeftc que coufiours la Circonférence eft moindre que 
le circuit de tout Polygone circonfeript , & plus grande que le circuit de 
quelconque Polygone infcnpt. Mettons donc, pour contenter les cu- 
rieux, comme en vn tableau les grandeurs des circuits de quelques Poly- 
gones, tant inferipts que circonîcripts ingenieufement , &: Gcomctriquc- 
mét recherchées & trouuccs par plufieurs Docles & grâds efprits; afin que 
nous puiflions voir clairement,cntre qu'elles bornes les plus prcdfes nous 
pouuons lier ceDiuin Prothee,& comprendre la circonférence qui eft cô- 
pofee de tant de figures,formes, coftez, & angles infinys;&: toutefois c eft 
la ligne la plus fimple, première vnique & limitée parfoy mefmc. 

TabledesGrandenrsdesCircuitsde plufieurs Po- 
lygones inferipts 8c circonîcripts. lufques au Poly- 
gone Dixmillions, Quatre cents ocrante cinq mille 
iept cens foixante collez, ou Angles. 

Pofons donc premièrement le Diamètre i, ooo , ooo. la Circonféren- 
ce fera plus grande que le Polygone infcript,& moindre que le Polygo- 
ne circonfeript. 
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Parainfi on peut approcher de plus près les limites de la Raifon entre 
la Circonférence & le Diamètre, par vne continuelle bifleelion, Infcri- 
ption,& Circonfcription des Polygones femblablcs, ou toufiours le Cer- 
cle fera plus grand que l'Infcript , &plus petit que le Circonfcript. 

Mais ic me contente d'auoir enferme ce noble Prifonnicr de la Cir- 
conférence, entre i. termes, 

Quos vitra, citrâque nequit confiflere Retfa 
Qxrculi Quadratura. Voyla les limites. 

Ayant pofé le Diamètre a,ooo,ooo,ooo,jDop. la Circonférence fe- 
ra plus grande que 6, 283,185, 307 , 178. !& moindre que 6,183, 
181,307, 180. 

Ceft icy le grand champ , & la fublime matière en laquelle fe font 
exercez curieufement, non feulement les beaux Elprits anciens Apol- 
lonius Pergams , Philo Gaditanus , Claudius Ptolomeus, &C. Mais aufli 
ennoftrc temps, François Viete, AdnanusRomanus, Ludolpheà Ceu- 
lcn,&letrcs.docl:eVuillcbrordus SHellius , tpus lefquels ont fuyui les 
traces du Diuin Archimede dans ce chemin Royal ,en cherchant la gran- 
deur de la Circonférence en fon fiege naturel, entre i. Polygones in- 
feripts & circonferipts femblablcs. Tous les autres qui ont voulu aban- 
donner ce fentier il aiTcuré, pour s'en tracer vn i leur fantafie, fc font four 
uoy«*afIcuxément du vray chemin, & de la feience & de la nature : Entre 
lefquels noftreScotto, qui comme cftranger,& pauure Pèlerin en cette 
feience, fe promenant par vne infinité de dcltours de ce Labirynthejs'cft 
detracque & perdu, voire à la feule entrée , fans cfperance de trouucr non 
moins la porte pour en refortir , que le vray dtimn d ' ap procher a la co- 
gnoifTancc ^felagrandeoY de cefte ligne fi Myftiquc & Diuinc. 

Pour Conclufion de ces Spéculations , ie mettray hardiment en auant 
ces dernières propofitions pour determinerafleurcment , precifément , &c 
Géométriquement la vraye Proportion qui ç§ tant entre la Circonféren- 
ce du Cercle & fon Diamètre , qu'entre la Circonférence & les circuits de 
tous Polygones , contre ccuxqui croyent qu'il n'y a en la nature point de 
raifon entre la ligne Droite, & la ligne Courbe. 

PROPOSITION XCVL 

La Circonférence du Cercle a mefme raifon au 
Diamètre , que le Cercle mefme , a au Quarrc du 
Rayon. 

^arnous auons demonftré que le circuit de tout Polygone infcript,cn: 
au DiWtre, comme fon Polygone fuperieur cft au quarré du Rayon. 
Mais le fcçrclc (Polygone de coftez&d angles infinis)na point de fupe- 
rieur que iày mefme qui puiiTe cftre infeript. Doncques fa Circonférence 

M 
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doitauoir m cime raifon au Diamètre, que foymcfmc a au quatre du 
Rayon , commc^ious dcmonftrcrons. 



E 
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D'autant que le Rc&angle compris fous le demy rayon & h circon fc- 
renec cft cfgal au Rectangle d'Arcnimedc en la;. Hgurc : Et par confe- 
quent au Cercle: mais le Rectangle fous le mefme demy rayofi & Diame* 
tre, cft cfgal au quarré du rayon: Doncqucs par la i. du C. Elément, la Cir- 
conférence aura mefme proportion au Diamètre que le Cercle a au quar- 
ré du Rayon : Ce qu'il falloir demonftrer. * 

Quicft-cc doncqucs qui niera qu'iln'y ait raifonen là nature, entre M 
ligne courbe &z la ligne droictc? . 

.1..- *. - i . . i :r. • r ■ ■ . • : - 

PROPOSITION XCVII. 

• » - ■ # » - • « "* " ^ 

La Circonférence a mefme proportion au circuit 
de tous Polygones inferipts, que le Cercle a aux Po- 
lygones leurs fuperieurs. 

, le disque la Circonférence cft aux j. codez du Triangle infeript , où 
aux 4. coltez du quarré infcript ) où à j.coftez du Pentagonc,où a 6. collez 
de l'Hexagone Sec. comme le Cercle mefme cft à leurs lupcricurs,a(fauoir 
arHcxagonc,Oc"togonc > Dccagone , & Dodécagone^ &c. 

Car tous Polygones appliquez au demy rayon par la 1 1. proportion, 
font leurs latitudes elgalcs aux circuits des Polygones leurs inicrieurs,& le 
Cercle applique au mefme demy rayon parlai, de la Gyclomctric d'Ar- 
chimcdcjraici la latitude cfgale à la Circonférence: D onequespar la z. du 
<î. Elément, la Proportion eft véritable. "~ 

COROLLAIRE 

D'où il fênfuitqucla 3. partie de la Circonfcrence,eft au cofté du trian- 
gle : au 1. collez de l'Hexagone,aux 4. coftez du Dodécagone , &c. com- 
me le Çcrclc cft à rHcxagone,Dodccagone,& au Polygoncde z 4 . coftez; 

ainfi des autres. ' 

Etauftï que la +. partie de la Circonférence , cft au cofté du quatre ; au 
cofté & demy de l'Hexagone : j. coftez du Dodécagone, &c. comme le 
Cercle cft à l'O&ogone, au Doflfecagonc,& au Polygone de 24. coftez. 

PROPOSITION XCVTIL 

La Circonférence a mefme Proportion aux 2, 
Diamètres, ou Diagonales du Quarrév infeript, que 
le Càscle a au mefmeQuarri: fec la Circonférence 

M ij 
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amefmc raifon à 4. Diamètres que le Cercle a au 
au Quarrc circonfeript. 

Parceque le Quarrc infeript appliqué au Rayon, faid fa latitude cf- 
galc à i. piâmetres. Et le Quarré circonfeript ainll applique , faiâ fa lati- 
tude cfgalc à*. Diamètres. Comme nous auons cy deuant demonftrc. 

■ r 

CORO L'L A I RE. 
Doncques les t. Diagonales du Quarré infeript, ont mefmc propor- 
tion à la Circonférence, prefques que 7. à. 11. Etla Circonférence a mef- 
me proportion aux 4. l coltez çu Quarré circonfcript,prcfque,quc n. à 14, 

PROPOSITION XCIX. 

La Circonférence a mefme raifon à vne ligne 
compofee d'autant de demy fouftendans de l'angle 
de quelque Polygone infeript que ledid Polygone 
a de coftez , ôc d angles, que le Cercle a au mefrne 
Polygone. 
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Comme en la 6. figure, ie dis que la Circonférence a mefmc raifon à 
vne ligne qui contient;, fois B K. qui eft vn demy fouftendant, que le 
Cercle mefmc a au Pentagone inicript. D'autant que par la demonltra^ 
tionde la 45. Proportion, le Pentagone appliqué au demy Rayon,fai£ la 
latitude cfgale à 3. fois B. I.( c'eft à dire j.fois B. K.) & le Cercle ainii appli- 
qué faicl: (a latitude efgalc à la Circonférence. Doncques la Circonféren- 
ce a mefme raifon à j.f ois B.K. que le Cercle a au Pentagone. 

A VTREMENT. 

Par ce que par noftre 47. le Rc&angic compris fous trois 4. parties du 
Diamètre, & autant de 6. parties de la ligne fouftcndente/angfe de quel- 
côque Polygone que ledit Polygone a de coftcz,cft <Ad au côrcnududic 
Polygone : Mais le Re&angic fous vn demy rayon , fiSitant de fois 3. de 
ces 6. parties (c'eft à dire la moitié du fouftendant ) eft efgal au Rectangle 
compris fous trois quatriefmcs du Diametrc,& autant de É.parries de la li- 
gne louftendantc,quc ledit Polygone a de collez i partant le Rectangle 
k>us vn demy rayon,& autant de demy f<fr ftendants de l'angle que le Po- 
lygone a de coftez,fera efgal au contenu dudit Polygone.C'eft pourquoy 
la Circonférence du Cercle fera^ufiours à la ligne compoféc d'autant de 
demy fouftendants de l'angle de quelconque Polygone quelcdicl Poly- 
gone a de coftez , que le Cercle eft audit Polygone. Ce qu'il falloir dc- 



COROLLAIRE. 



De cecy il eft euident que la Circonférence eft aux 3. demy coftez d'rn 
Triangleinfcript, ( car le fouftswkm de I m>$L> olïk ii/ftt nTefme)corn- 
me le Ccrclc^ftavKÏTringlc. 

La Circonférence aufli eft aux 4. Rayons ( car le Diamètre eft icy le fou- 
ftendant de l'angle) comme le Cercle, eft au quarré. 

LaCirconfercncceftàj.demy fouftendans de l'Angle du Pentagone, 
comme le Cercle, eft au Pentagone. 

La Cirafcifercnce eft à 6. demy coftez du Triangle , comme le Cercle 
eft à l'Hexagone \ carie cofté du Triangle eft le fouftendant de l'angle de 
rHcxagonc.)En fin la Circonférence eft à 8. demy coftez du quarré,com- 
me le Cerclc,cft à l'Octogone, ainfi des au très. 

PROPOSITION C. 

La Circonférence d'vn Cercle eft toufiours plus 
rande qu'vne ligne moyene proportionelle , entre 
ii^nt de Diamètres que le plus grand Polygone in- 
feripka de collez , &: autant de Sinus inuers qui refpô- 
) dent à hrx fouftendu par vn cofté dudit Polygone. 

M iïj 
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Car ceftc ligne moycncproporrionellc eft feulement efgalc au circuit 
du Polygone infeript, comme nous auons dcmonftréen quelques Poly- 
gones prcccdcnts,parconfcqucnt elle cfttoufiours moindre que la Cir- 
conférence, par le Principe naturel d'Archimedc, que le compris cft 
moindre que le comprenant. 

COROLLAIR E. ] 

D'où il eft manifefte que le Quarré de k Circonférence eft toujours 
plus grand que le Rc&angle compris fous autant.de Diamètres, Se de Si- 
nus inuers cor ref pondants, que le plus grand Polygone, qu'on puuTe en-^ 
tendre cftre infcip a de collez & angles. , , 



PROPOSITION CI. 



p ■ ■ .... * «..„■;* 

Le Quarré de la Circonférence eft moindre que 10, 
fois leQuarré du Diamètre. L 



_ Car (bit pofé le Diamètre 71X011 Quarré fera 5 o 4 1. le Décuple duquel 
eft 5 o 4 1 o. Mais la Circonférence foit plus grande que 1 z 3. le quarré du^ 
quel icra 49719. qui eft moindre que le J0410. le Décuple du quarré du 
Diamètre. g 

Où foit pofé le Diamètre 7. le quarré duquel eft 49. le Décuple duquel 
eft 490. Mais la Circonféren ce foit moindre que it. le quarré duquel eft 

484. encores moindre que le* Dccupîrthrqirarré du Diamètre qui eftoit 

•*•*•> 

Dauantagc Ci nous pofons le Diamètre 1,000,000,000,000. fon quar- 
ré fera 4, 000 , 000 , 000 , 000 , 000 , 000, 000 , 000. 

LeDccuplc duquel fera 40,000,000,000, 000,000,000,000,000. qui 
fera beaucoup plus grand que le quarré de la Circonférence qui contient 

39 y 4 78 > 4 ! 7 > » 6 fi * ° 6 * » 488 » 938 * ^ ar nous auo1 * P ris P our * a 
grandeur de la Circonférence, le nombre entrcles l' limites affauoir 

6183185397175). 

D'où il fera manifefte que tant s'en faut que le Décuple du quarré circôf- 
cript foit cfgal feulemcnt,au cfuarré de la Circonférence, veu qu'il eft plus 
grande contient le quarré de laCircôference vnc fois,& prcfques vnc 75. 
c'eftàdirccornmc76.eftà7|.ainfi ledecupledu quarré du Diamètre cft 
prefquc au quarré de la Circonférence , ieveux dire que le Décuple du 
quarré circonfeript a moindre raifon au quarré de la Circonférence que 
y 6. a à 75. D'autant que 40000. cft à 39473 g. comme 76. à 7;. 

C'cftoitlà l'opinion des anciens Arabes qui croyoient par ce moyen 
■auoir trouuée la Quadrature du Cercle, ce qui feroit vray,(i cefte propor- 
tion Décuple, entre le quarré de la Circonférence-, & le quarré du Dia- 
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mctrc eftoit véritable ; mais telles opinions erronées oui n'ont pour fon- 
dement aucune Demonftration , (ont bannies de l'Eicholc de la vérité. 

Hanc Cydometriam *$' tb» 'éfawjtw'w» }Jy>f Jnucjtigatam , & explica- 
tam , nec non alia noua 'Qnyu^futm, fuo^fuftori , Praceptori meo Domino 
Sanclaro ,M*thema!icarum artium profeffiri Regio accepta referre debemus. 
Per cpt* vers Methodus fternirur ad w xmxxv -nr&yîfojAt, è propnts funda- 
mentis indagancium, & aiiorum -^hitT^yctuayis exammandos ,detegendos, 
ey a puluere erudito , chminandos, 

y os emnes QihxMik* galère, ey faluere iuhet ipfe ^\<tK^is . 



i 
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F A V T ES SVRV£NT~ES EN L'IMPRESSION. 



Çorrigez* a l'Spiftre Latine. 



PAge féconde , ligne 14. lifcz cdnietltrie. 1. p. 1. HL Jifc2 arcumftrîfftt. 4. p. L x. lifcz /"«rrr. 
à la fignat. c. p. lLl liiez *c >fjL\. 10. liiez rrftrtntt. 1. 12. mettez vne virgfie après «Ma* 
Jm» 1 , à l.ï lignât, c iij L29. après 4<monjtr*t oftczfc point. 

ÇorrigeT^a la Direction Çyclometrique. 

PAge 1. 1. u. lifcz des quarres intérieures, p 4J. 14 foiifhcnt. 5 p. £_L 4^ par tout Dodçcago- 
iiclL 8 a, lifcz a, & pat tout ailleurs en cefte ligiîincation. p. 9- !• 10. au lieu de trois diamc- 
tres, lifez trois femidiamerres. p. 10. L^aulieudc A.O. N. A O. M. L y. lignes, liiez finus p. 
izjl^ faut entendre en la $. figure vne ligne droi&erùeeK. D.p. rjj. 1, lifer jOoo,oto,oo:?. 
L.8. proportions, p. 1^. 1. u£L liiez proportion, p. ixJLiL quelque, lifcz quelconque, comme aulu* 
cnla&^propof. p. i7.&,i. p. Li 1- 4- a autant, a autant, L i&. quelque, quelconque, p. 14.. L il. 
doneques lequarrcde A. T. p. ^A. L jt. de dégorger. L liLpcr prutua. p. 17. 1. 14 quelque^ucl- 
conque. p. >i. 1. it. efgale. p. $6. 1. 9. a mclme, & nonàmelme.commcenlap . }8.1 17. p. <_oJ. 
i£. au lieu de E. Y. E. R. moitié d'vn cofte p-4,.1, £.chaflons. p. jjJL 4. &,elt,Lii- lumaire, 
lunaire p. 4- propolîtion. p. n.l.:. le diamètre, le fcinidiamctrc.p. f j.l. 21. a mcfmc.com- 
mcàlal. î^jS:i9.a.p. , A.l.i 4 . a, . fans accent, p. r 7.1. n.& p. |fj 14^ îi.ajyfr p. £iLi-Ldernic- 
te DodecngonêTIifcz Décagone, p. 01. 1. ±. ± Se ;.p. 71. 1. ^ io.I. 14, clt, citant p. a. I 1. Po- 
lygones Je uLcoftez. p. 74.J. 1. a, à fa partie 1 4. .Décagone , lifcz Dodécagone p. xr,. L 
ii, lifcz font moins que la 3 • partiedu Trapèze , au lieu de font la j. partie , de d'auant.ige. 1. 19. 

que g. lifcz moins que 8- p 88. dans la propofition XCV.L liLau licude I2s£ i9- ^p. 04. 
ig- Rayon, lifcz demyrayon, L 15 , quelque, quelconque. 



P 



Sxtraift du Triuilege du Rjty. 

A R grâce & Priuilegc du Roy , cioniié à Paris le dixiefme iour de 
Septembre mil fix cens vingt-deux , {igné Bonnet. Il cft permis à 
PierreChevalier, Marchand Libraire lui é à Paris, d'imprimer 
vn Hure intitulé Direction Cjdometriejue , ou Réfutation de Ufauffè^ che- 
min de ta Vrayc Quadrature, & defVenfe raidies à tous autres de quelque 
qualité &: condition qu'ils loicnt, d'imprimer ou faire imprimer, vendre 
ny diftnbucr ledift Liure , pendent le temps & efpace de dix ans, à peine 
de mille iiurcs d'amende , &: de conhYcationdes exemplaires, comme plus 
à plein eft contenu au Priuilegc. 

eAchcuéd imprimer pour la première fois, levingt-fixiefmc iour 
de Septembre mil fix cens vingt deux. 
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